
a : �∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)) : λAλB∃C[(A C) ∧ (B C)]
and : �∀ f ((?�S f\[]−1[]−1S f )/�S f ) : (Φn+ 0 and)
and : �∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )) : (Φn+ (s 0) and)
believes : �((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/(CPthatt�S f )) : ˆλAλB(Pres ((ˇbelieve A) B))
bill : �Nt(s(m)) : b
catch : �((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa) : ˆλAλB((ˇcatch A) B)
doesnt : �∀g∀a((Sg↑((〈〉Na\S f )/(〈〉Na\Sb)))↓Sg) : λA¬(A λBλC(B C))
eat : �((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa) : ˆλAλB((ˇeat A) B)
every : �∀g(∀ f ((S f ↑Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)) : λAλB∀C[(A C)→ (B C)]
finds : �((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/∃aNa) : ˆλAλB(Pres ((ˇfind A) B))
fish : �CNs(n) : fish
he : �[]−1

∀g((�Sg|�Nt(s(m)))/(〈〉Nt(s(m))\Sg)) : λAA
her : �∀g∀a(((〈〉Na\Sg)↑�Nt(s( f )))↓(�(〈〉Na\Sg)|�Nt(s( f )))) : λAA
in : �(∀a∀ f ((〈〉Na\S f )\(〈〉Na\S f ))/∃aNa) : ˆλAλBλC((ˇin A) (B C))
is : �((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/(∃aNa⊕(∃g((CNg/CNg)t(CNg\CNg))−I))) : λAλB(Pres (A → C.[B =
C]; D.((D λE[E = B]) B)))
it : �∀ f∀a(((〈〉Na\S f )↑�Nt(s(n)))↓(�(〈〉Na\S f )|�Nt(s(n)))) : λAA
it : �[]−1

∀ f ((�S f |�Nt(s(n)))/(〈〉Nt(s(n))\S f )) : λAA
john : �Nt(s(m)) : j
loses : �((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/∃aNa) : ˆλAλB(Pres ((ˇlose A) B))
loves : �((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/∃aNa) : ˆλAλB(Pres ((ˇlove A) B))
man : �CNs(m) : man
necessarily : �(SA/�SA) : Nec
or : �∀ f ((?�S f\[]−1[]−1S f )/�S f ) : (Φn+ 0 or)
or : �∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )) : (Φn+ (s 0) or)
or : �∀ f ((?�(S f/(〈〉∃gNt(s(g))\S f ))\[]−1[]−1(S f/(〈〉∃gNt(s(g))\S f )))/�(S f/(〈〉∃gNt(s(g))\S f ))) : (Φn+ (s 0) or)
park : �CNs(n) : park
seeks : �((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/�∀a∀ f (((Na\S f )/∃bNb)\(Na\S f ))) : ˆλAλB((ˇtries ˆ((ˇA ˇfind) B)) B)
she : �[]−1

∀g((�Sg|�Nt(s( f )))/(〈〉Nt(s( f ))\Sg)) : λAA
slowly : �∀a∀ f (�(〈〉Na\S f )\(〈〉�Na\S f )) : ˆλAλB(ˇslowly ˆ(ˇA ˇB))
such+that : �∀n((CNn\CNn)/(S f |�Nt(n))) : λAλBλC[(B C) ∧ (A C)]
talks : �(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) : ˆλA(Pres (ˇtalk A))
that : �(CPthat/�S f ) : λAA
the : �∀n(Nt(n)/CNn) : ι
to : �((PPto/∃aNa)u∀n((〈〉Nn\Si)/(〈〉Nn\Sb))) : λAA
tries : �((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/�(〈〉∃gNt(s(g))\Si)) : ˆλAλB((ˇtries ˆ(ˇA B)) B)
unicorn : �CNs(n) : unicorn
walk : �(〈〉∃aNa\Sb) : ˆλA(ˇwalk A)
walks : �(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) : ˆλA(Pres (ˇwalk A))
woman : �CNs(f ) : woman

(dwp((7-7))) [john]+walks : S f

[�Nt(s(m)) : j],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) : ˆλA(Pres (ˇwalk A)) ⇒ S f
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Nt(s(m)) ⇒ Nt(s(m))
�L

�Nt(s(m)) ⇒ Nt(s(m))
∃R

�Nt(s(m)) ⇒ ∃gNt(s(g))
〈〉R

[�Nt(s(m))] ⇒ 〈〉∃gNt(s(g)) S f ⇒ S f
\L

[�Nt(s(m))], 〈〉∃gNt(s(g))\S f ⇒ S f
2L

[�Nt(s(m))], �(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f

(Pres (ˇwalk j))

(dwp((7-16))) [every+man]+talks : S f

[�∀g(∀ f ((S f ↑Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)) : λAλB∀C[(A C)→ (B C)],�CNs(m) : man],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) : ˆλD(Pres (ˇtalk D)) ⇒
S f

CNs(m) ⇒ CNs(m)
2L

�CNs(m) ⇒ CNs(m)

Nt(s(m)) ⇒ Nt(s(m))
∃R

Nt(s(m)) ⇒ ∃gNt(s(g))
〈〉R

[Nt(s(m))] ⇒ 〈〉∃gNt(s(g)) S f ⇒ S f
\L

[Nt(s(m))], 〈〉∃gNt(s(g))\S f ⇒ S f
2L

[Nt(s(m))], �(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
↑R

[1],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f ↑Nt(s(m)) S f ⇒ S f
↓L

[ (S f ↑Nt(s(m)))↓S f ],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
∀L

[ ∀ f ((S f ↑Nt(s(m)))↓S f ) ],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
/L

[ ∀ f ((S f ↑Nt(s(m)))↓S f )/CNs(m) ,�CNs(m)],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
∀L

[ ∀g(∀ f ((S f ↑Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)) ,�CNs(m)],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
�L

[ �∀g(∀ f ((S f ↑Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)) ,�CNs(m)],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f

∀C[(ˇman C)→ (Pres (ˇtalk C))]

(dwp((7-19))) [the+fish]+walks : S f

[�∀n(Nt(n)/CNn) : ι,�CNs(n) : fish],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) : ˆλA(Pres (ˇwalk A)) ⇒ S f

CNs(n) ⇒ CNs(n)
2L

�CNs(n) ⇒ CNs(n) Nt(s(n)) ⇒ Nt(s(n))
/L

Nt(s(n))/CNs(n) ,�CNs(n) ⇒ Nt(s(n))
∀L

∀n(Nt(n)/CNn) ,�CNs(n) ⇒ Nt(s(n))
�L

�∀n(Nt(n)/CNn) ,�CNs(n) ⇒ Nt(s(n))
∃R

�∀n(Nt(n)/CNn),�CNs(n) ⇒ ∃gNt(s(g))
〈〉R

[�∀n(Nt(n)/CNn),�CNs(n)] ⇒ 〈〉∃gNt(s(g)) S f ⇒ S f
\L

[�∀n(Nt(n)/CNn),�CNs(n)], 〈〉∃gNt(s(g))\S f ⇒ S f
2L

[�∀n(Nt(n)/CNn),�CNs(n)], �(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f

(Pres (ˇwalk (ι ˇfish)))
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(dwp((7-32))) [every+man]+[[walks+or+talks]] : S f

[�∀g(∀ f ((S f ↑Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)) : λAλB∀C[(A C)→ (B C)],�CNs(m) : man], [[�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) : ˆλD(Pres (ˇwalk D)),�∀ f ((?�S f\[]−1[]−1S f )/�S f ) :
(Φn+ 0 or),�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) : ˆλE(Pres (ˇtalk E))]] ⇒ S f

[�∀g(∀ f ((S f ↑Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)) : λAλB∀C[(A C)→ (B C)],�CNs(m) : man], [[�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) : ˆλD(Pres (ˇwalk D)),�∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )) :
(Φn+ (s 0) or),�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) : ˆλE(Pres (ˇtalk E))]] ⇒ S f

CNs(m) ⇒ CNs(m)
2L

�CNs(m) ⇒ CNs(m)

Nt(s(m)) ⇒ Nt(s(m))
∃R

Nt(s(m)) ⇒ ∃gNt(s(g))
〈〉R

[Nt(s(m))] ⇒ 〈〉∃gNt(s(g)) S f ⇒ S f
\L

[Nt(s(m))], 〈〉∃gNt(s(g))\S f ⇒ S f
2L

[Nt(s(m))], �(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
〈〉L

〈〉Nt(s(m)),�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
\R

�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ 〈〉Nt(s(m))\S f
�R

�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ �(〈〉Nt(s(m))\S f )

Nt(s(m)) ⇒ Nt(s(m))
∃R

Nt(s(m)) ⇒ ∃gNt(s(g))
〈〉R

[Nt(s(m))] ⇒ 〈〉∃gNt(s(g)) S f ⇒ S f
\L

[Nt(s(m))], 〈〉∃gNt(s(g))\S f ⇒ S f
2L

[Nt(s(m))], �(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
〈〉L

〈〉Nt(s(m)),�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
\R

�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ 〈〉Nt(s(m))\S f
�R

�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ �(〈〉Nt(s(m))\S f )
?R

�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ ?�(〈〉Nt(s(m))\S f )

Nt(s(m)) ⇒ Nt(s(m))
〈〉R

[Nt(s(m))] ⇒ 〈〉Nt(s(m)) S f ⇒ S f
\L

[Nt(s(m))], 〈〉Nt(s(m))\S f ⇒ S f
[]−1L

[Nt(s(m))], [ []−1(〈〉Nt(s(m))\S f ) ] ⇒ S f
[]−1L

[Nt(s(m))], [[ []−1[]−1(〈〉Nt(s(m))\S f ) ]] ⇒ S f
\L

[Nt(s(m))], [[�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ), ?�(〈〉Nt(s(m))\S f )\[]−1[]−1(〈〉Nt(s(m))\S f ) ]] ⇒ S f
/L

[Nt(s(m))], [[�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ), (?�(〈〉Nt(s(m))\S f )\[]−1[]−1(〈〉Nt(s(m))\S f ))/�(〈〉Nt(s(m))\S f ) ,�(〈〉∃gNt(s(g))\S f )]] ⇒ S f
∀L

[Nt(s(m))], [[�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ), ∀ f ((?�(〈〉Nt(s(m))\S f )\[]−1[]−1(〈〉Nt(s(m))\S f ))/�(〈〉Nt(s(m))\S f )) ,�(〈〉∃gNt(s(g))\S f )]] ⇒ S f
∀L

[Nt(s(m))], [[�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ), ∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )) ,�(〈〉∃gNt(s(g))\S f )]] ⇒ S f
�L

[Nt(s(m))], [[�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ), �∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )) ,�(〈〉∃gNt(s(g))\S f )]] ⇒ S f
↑R

[1], [[�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ),�∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )),�(〈〉∃gNt(s(g))\S f )]] ⇒ S f ↑Nt(s(m)) S f ⇒ S f
↓L

[ (S f ↑Nt(s(m)))↓S f ], [[�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ),�∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )),�(〈〉∃gNt(s(g))\S f )]] ⇒ S f
∀L

[ ∀ f ((S f ↑Nt(s(m)))↓S f ) ], [[�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ),�∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )),�(〈〉∃gNt(s(g))\S f )]] ⇒ S f
/L

[ ∀ f ((S f ↑Nt(s(m)))↓S f )/CNs(m) ,�CNs(m)], [[�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ),�∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )),�(〈〉∃gNt(s(g))\S f )]] ⇒ S f
∀L

[ ∀g(∀ f ((S f ↑Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)) ,�CNs(m)], [[�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ),�∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )),�(〈〉∃gNt(s(g))\S f )]] ⇒ S f
�L

[ �∀g(∀ f ((S f ↑Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)) ,�CNs(m)], [[�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ),�∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )),�(〈〉∃gNt(s(g))\S f )]] ⇒ S f

∀C[(ˇman C)→ [(Pres (ˇwalk C)) ∨ (Pres (ˇtalk C))]]

[�∀g(∀ f ((S f ↑Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)) : λAλB∀C[(A C)→ (B C)],�CNs(m) : man], [[�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) : ˆλD(Pres (ˇwalk D)),�∀ f ((?�(S f/(〈〉∃gNt(s(g))\S f ))\[]−1[]−1(S f/(〈〉∃gNt(s(g))\S f )))/�(S f/(〈〉∃gNt(s(g))\S f ))) :
(Φn+ (s 0) or),�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) : ˆλE(Pres (ˇtalk E))]] ⇒ S f

(dwp((7-34))) [[[every+man]+walks+or+[every+man]+talks]] : S f

[[[�∀g(∀ f ((S f ↑Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)) : λAλB∀C[(A C)→ (B C)],�CNs(m) : man],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) : ˆλD(Pres (ˇwalk D)),�∀ f ((?�S f\[]−1[]−1S f )/�S f ) :
(Φn+ 0 or), [�∀g(∀ f ((S f ↑Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)) : λEλF∀G[(E G)→ (F G)],�CNs(m) : man],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) : ˆλH(Pres (ˇtalk H))]] ⇒
S f
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CNs(m) ⇒ CNs(m)
2L

�CNs(m) ⇒ CNs(m)

Nt(s(m)) ⇒ Nt(s(m))
∃R

Nt(s(m)) ⇒ ∃gNt(s(g))
〈〉R

[Nt(s(m))] ⇒ 〈〉∃gNt(s(g)) S f ⇒ S f
\L

[Nt(s(m))], 〈〉∃gNt(s(g))\S f ⇒ S f
2L

[Nt(s(m))], �(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
↑R

[1],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f ↑Nt(s(m)) S f ⇒ S f
↓L

[ (S f ↑Nt(s(m)))↓S f ],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
∀L

[ ∀ f ((S f ↑Nt(s(m)))↓S f ) ],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
/L

[ ∀ f ((S f ↑Nt(s(m)))↓S f )/CNs(m) ,�CNs(m)],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
∀L

[ ∀g(∀ f ((S f ↑Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)) ,�CNs(m)],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
�L

[ �∀g(∀ f ((S f ↑Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)) ,�CNs(m)],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
�R

[�∀g(∀ f ((S f ↑Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)),�CNs(m)],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ �S f

CNs(m) ⇒ CNs(m)
2L

�CNs(m) ⇒ CNs(m)

Nt(s(m)) ⇒ Nt(s(m))
∃R

Nt(s(m)) ⇒ ∃gNt(s(g))
〈〉R

[Nt(s(m))] ⇒ 〈〉∃gNt(s(g)) S f ⇒ S f
\L

[Nt(s(m))], 〈〉∃gNt(s(g))\S f ⇒ S f
2L

[Nt(s(m))], �(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
↑R

[1],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f ↑Nt(s(m)) S f ⇒ S f
↓L

[ (S f ↑Nt(s(m)))↓S f ],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
∀L

[ ∀ f ((S f ↑Nt(s(m)))↓S f ) ],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
/L

[ ∀ f ((S f ↑Nt(s(m)))↓S f )/CNs(m) ,�CNs(m)],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
∀L

[ ∀g(∀ f ((S f ↑Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)) ,�CNs(m)],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
�L

[ �∀g(∀ f ((S f ↑Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)) ,�CNs(m)],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
�R

[�∀g(∀ f ((S f ↑Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)),�CNs(m)],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ �S f
?R

[�∀g(∀ f ((S f ↑Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)),�CNs(m)],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ ?�S f

S f ⇒ S f
[]−1L

[ []−1S f ] ⇒ S f
[]−1L

[[ []−1[]−1S f ]] ⇒ S f
\L

[[[�∀g(∀ f ((S f ↑Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)),�CNs(m)],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ), ?�S f\[]−1[]−1S f ]] ⇒ S f
/L

[[[�∀g(∀ f ((S f ↑Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)),�CNs(m)],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ), (?�S f\[]−1[]−1S f )/�S f , [�∀g(∀ f ((S f ↑Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)),�CNs(m)],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f )]] ⇒ S f
∀L

[[[�∀g(∀ f ((S f ↑Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)),�CNs(m)],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ), ∀ f ((?�S f\[]−1[]−1S f )/�S f ) , [�∀g(∀ f ((S f ↑Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)),�CNs(m)],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f )]] ⇒ S f
�L

[[[�∀g(∀ f ((S f ↑Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)),�CNs(m)],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ), �∀ f ((?�S f\[]−1[]−1S f )/�S f ) , [�∀g(∀ f ((S f ↑Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)),�CNs(m)],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f )]] ⇒ S f

[∀H[(ˇman H)→ (Pres (ˇwalk H))] ∨ ∀C[(ˇman C)→ (Pres (ˇtalk C))]]

[[[�∀g(∀ f ((S f ↑Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)) : λAλB∀C[(A C)→ (B C)],�CNs(m) : man],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) : ˆλD(Pres (ˇwalk D)),�∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )) :
(Φn+ (s 0) or), [�∀g(∀ f ((S f ↑Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)) : λEλF∀G[(E G)→ (F G)],�CNs(m) : man],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) : ˆλH(Pres (ˇtalk H))]] ⇒
S f

[[[�∀g(∀ f ((S f ↑Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)) : λAλB∀C[(A C)→ (B C)],�CNs(m) : man],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) : ˆλD(Pres (ˇwalk D)),�∀ f ((?�(S f/(〈〉∃gNt(s(g))\S f ))\[]−1[]−1(S f/(〈〉∃gNt(s(g))\S f )))/�(S f/(〈〉∃gNt(s(g))\S f ))) :
(Φn+ (s 0) or), [�∀g(∀ f ((S f ↑Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)) : λEλF∀G[(E G)→ (F G)],�CNs(m) : man],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) : ˆλH(Pres (ˇtalk H))]] ⇒
S f

(dwp((7-39))) [[[a+woman]+walks+and+[she]+talks]] : S f

[[[�∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)) : λAλB∃C[(A C)∧(B C)],�CNs(f ) : woman],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) : ˆλD(Pres (ˇwalk D)),�∀ f ((?�S f\[]−1[]−1S f )/�S f ) :
(Φn+ 0 and), [�[]−1

∀g((�Sg|�Nt(s( f )))/(〈〉Nt(s( f ))\Sg)) : λEE],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) : ˆλF(Pres (ˇtalk F))]] ⇒ S f
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CNs(f ) ⇒ CNs(f )
2L

�CNs(f ) ⇒ CNs(f )

Nt(s( f )) ⇒ Nt(s( f ))
∃R

Nt(s( f )) ⇒ ∃gNt(s(g))
〈〉R

[Nt(s( f ))] ⇒ 〈〉∃gNt(s(g)) S f ⇒ S f
\L

[Nt(s( f ))], 〈〉∃gNt(s(g))\S f ⇒ S f
2L

[Nt(s( f ))], �(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
〈〉L

〈〉Nt(s( f )),�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
\R

�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ 〈〉Nt(s( f ))\S f

Nt(s( f )) ⇒ Nt(s( f ))
�L

�Nt(s( f )) ⇒ Nt(s( f ))
�R

�Nt(s( f )) ⇒ �Nt(s( f ))

S f ⇒ S f
�L

�S f ⇒ S f
�R

�S f ⇒ �S f

Nt(s( f )) ⇒ Nt(s( f ))
�L

�Nt(s( f )) ⇒ Nt(s( f ))
∃R

�Nt(s( f )) ⇒ ∃gNt(s(g))
〈〉R

[�Nt(s( f ))] ⇒ 〈〉∃gNt(s(g)) S f ⇒ S f
\L

[�Nt(s( f ))], 〈〉∃gNt(s(g))\S f ⇒ S f
2L

[�Nt(s( f ))], �(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
�R

[�Nt(s( f ))],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ �S f
?R

[�Nt(s( f ))],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ ?�S f

S f ⇒ S f
[]−1L

[ []−1S f ] ⇒ S f
[]−1L

[[ []−1[]−1S f ]] ⇒ S f
\L

[[[�Nt(s( f ))],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ), ?�S f\[]−1[]−1S f ]] ⇒ S f
/L

[[[�Nt(s( f ))],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ), (?�S f\[]−1[]−1S f )/�S f ,�S f ]] ⇒ S f
∀L

[[[�Nt(s( f ))],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ), ∀ f ((?�S f\[]−1[]−1S f )/�S f ) ,�S f ]] ⇒ S f
�L

[[[�Nt(s( f ))],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ), �∀ f ((?�S f\[]−1[]−1S f )/�S f ) ,�S f ]] ⇒ S f
|L

[[[�Nt(s( f ))],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ),�∀ f ((?�S f\[]−1[]−1S f )/�S f ), �S f |�Nt(s( f )) ]] ⇒ S f
/L

[[[�Nt(s( f ))],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ),�∀ f ((?�S f\[]−1[]−1S f )/�S f ), (�S f |�Nt(s( f )))/(〈〉Nt(s( f ))\S f ) ,�(〈〉∃gNt(s(g))\S f )]] ⇒ S f
∀L

[[[�Nt(s( f ))],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ),�∀ f ((?�S f\[]−1[]−1S f )/�S f ), ∀g((�Sg|�Nt(s( f )))/(〈〉Nt(s( f ))\Sg)) ,�(〈〉∃gNt(s(g))\S f )]] ⇒ S f
[]−1L

[[[�Nt(s( f ))],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ),�∀ f ((?�S f\[]−1[]−1S f )/�S f ), [ []−1
∀g((�Sg|�Nt(s( f )))/(〈〉Nt(s( f ))\Sg)) ],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f )]] ⇒ S f

�L
[[[�Nt(s( f ))],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ),�∀ f ((?�S f\[]−1[]−1S f )/�S f ), [ �[]−1

∀g((�Sg|�Nt(s( f )))/(〈〉Nt(s( f ))\Sg)) ],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f )]] ⇒ S f
↑R

[[[1],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ),�∀ f ((?�S f\[]−1[]−1S f )/�S f ), [�[]−1
∀g((�Sg|�Nt(s( f )))/(〈〉Nt(s( f ))\Sg))],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f )]] ⇒ S f ↑�Nt(s( f )) S f ⇒ S f

↓L
[[[ (S f ↑�Nt(s( f )))↓S f ],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ),�∀ f ((?�S f\[]−1[]−1S f )/�S f ), [�[]−1

∀g((�Sg|�Nt(s( f )))/(〈〉Nt(s( f ))\Sg))],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f )]] ⇒ S f
∀L

[[[ ∀ f ((S f ↑�Nt(s( f )))↓S f ) ],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ),�∀ f ((?�S f\[]−1[]−1S f )/�S f ), [�[]−1
∀g((�Sg|�Nt(s( f )))/(〈〉Nt(s( f ))\Sg))],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f )]] ⇒ S f

/L
[[[ ∀ f ((S f ↑�Nt(s( f )))↓S f )/CNs(f ) ,�CNs(f )],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ),�∀ f ((?�S f\[]−1[]−1S f )/�S f ), [�[]−1

∀g((�Sg|�Nt(s( f )))/(〈〉Nt(s( f ))\Sg))],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f )]] ⇒ S f
∀L

[[[ ∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)) ,�CNs(f )],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ),�∀ f ((?�S f\[]−1[]−1S f )/�S f ), [�[]−1
∀g((�Sg|�Nt(s( f )))/(〈〉Nt(s( f ))\Sg))],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f )]] ⇒ S f

�L
[[[ �∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)) ,�CNs(f )],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ),�∀ f ((?�S f\[]−1[]−1S f )/�S f ), [�[]−1

∀g((�Sg|�Nt(s( f )))/(〈〉Nt(s( f ))\Sg))],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f )]] ⇒ S f

∃C[(ˇwoman C) ∧ [(Pres (ˇwalk C)) ∧ (Pres (ˇtalk C))]]

[[[�∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)) : λAλB∃C[(A C)∧(B C)],�CNs(f ) : woman],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) : ˆλD(Pres (ˇwalk D)),�∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )) :
(Φn+ (s 0) and), [�[]−1

∀g((�Sg|�Nt(s( f )))/(〈〉Nt(s( f ))\Sg)) : λEE],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) : ˆλF(Pres (ˇtalk F))]] ⇒ S f

(dwp((7-43, 45))) [john]+believes+that+[a+fish]+walks : S f

[�Nt(s(m)) : j],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/(CPthatt�S f )) : ˆλAλB(Pres ((ˇbelieve A) B)),�(CPthat/�S f ) : λCC, [�∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)) :
λDλE∃F[(D F) ∧ (E F)],�CNs(n) : fish],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) : ˆλG(Pres (ˇwalk G)) ⇒ S f
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CNs(n) ⇒ CNs(n)
2L

�CNs(n) ⇒ CNs(n)

Nt(s(n)) ⇒ Nt(s(n))
�L

�Nt(s(n)) ⇒ Nt(s(n))
∃R

�Nt(s(n)) ⇒ ∃gNt(s(g))
〈〉R

[�Nt(s(n))] ⇒ 〈〉∃gNt(s(g)) S f ⇒ S f
\L

[�Nt(s(n))], 〈〉∃gNt(s(g))\S f ⇒ S f
2L

[�Nt(s(n))], �(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
2R

[�Nt(s(n))],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ �S f CPthat ⇒ CPthat
/L

CPthat/�S f , [�Nt(s(n))],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ CPthat
�L

�(CPthat/�S f ) , [�Nt(s(n))],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ CPthat
tR

�(CPthat/�S f ), [�Nt(s(n))],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ CPthatt�S f

Nt(s(m)) ⇒ Nt(s(m))
�L

�Nt(s(m)) ⇒ Nt(s(m))
∃R

�Nt(s(m)) ⇒ ∃gNt(s(g))
〈〉R

[�Nt(s(m))] ⇒ 〈〉∃gNt(s(g)) S f ⇒ S f
\L

[�Nt(s(m))], 〈〉∃gNt(s(g))\S f ⇒ S f
/L

[�Nt(s(m))], (〈〉∃gNt(s(g))\S f )/(CPthatt�S f ) ,�(CPthat/�S f ), [�Nt(s(n))],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
2L

[�Nt(s(m))], �((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/(CPthatt�S f )) ,�(CPthat/�S f ), [�Nt(s(n))],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
↑R

[�Nt(s(m))],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/(CPthatt�S f )),�(CPthat/�S f ), [1],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f ↑�Nt(s(n)) S f ⇒ S f
↓L

[�Nt(s(m))],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/(CPthatt�S f )),�(CPthat/�S f ), [ (S f ↑�Nt(s(n)))↓S f ],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
∀L

[�Nt(s(m))],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/(CPthatt�S f )),�(CPthat/�S f ), [ ∀ f ((S f ↑�Nt(s(n)))↓S f ) ],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
/L

[�Nt(s(m))],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/(CPthatt�S f )),�(CPthat/�S f ), [ ∀ f ((S f ↑�Nt(s(n)))↓S f )/CNs(n) ,�CNs(n)],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
∀L

[�Nt(s(m))],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/(CPthatt�S f )),�(CPthat/�S f ), [ ∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)) ,�CNs(n)],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
�L

[�Nt(s(m))],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/(CPthatt�S f )),�(CPthat/�S f ), [ �∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)) ,�CNs(n)],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f

∃C[(ˇfish C) ∧ (Pres ((ˇbelieve ˆ(Pres (ˇwalk C))) j))]
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CNs(n) ⇒ CNs(n)
2L

�CNs(n) ⇒ CNs(n)

Nt(s(n)) ⇒ Nt(s(n))
�L

�Nt(s(n)) ⇒ Nt(s(n))
∃R

�Nt(s(n)) ⇒ ∃gNt(s(g))
〈〉R

[�Nt(s(n))] ⇒ 〈〉∃gNt(s(g)) S f ⇒ S f
\L

[�Nt(s(n))], 〈〉∃gNt(s(g))\S f ⇒ S f
2L

[�Nt(s(n))], �(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
↑R

[1],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f ↑�Nt(s(n)) S f ⇒ S f
↓L

[ (S f ↑�Nt(s(n)))↓S f ],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
∀L

[ ∀ f ((S f ↑�Nt(s(n)))↓S f ) ],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
/L

[ ∀ f ((S f ↑�Nt(s(n)))↓S f )/CNs(n) ,�CNs(n)],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
∀L

[ ∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)) ,�CNs(n)],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
�L

[ �∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)) ,�CNs(n)],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
2R

[�∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)),�CNs(n)],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ �S f CPthat ⇒ CPthat
/L

CPthat/�S f , [�∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)),�CNs(n)],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ CPthat
�L

�(CPthat/�S f ) , [�∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)),�CNs(n)],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ CPthat
tR

�(CPthat/�S f ), [�∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)),�CNs(n)],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ CPthatt�S f

Nt(s(m)) ⇒ Nt(s(m))
�L

�Nt(s(m)) ⇒ Nt(s(m))
∃R

�Nt(s(m)) ⇒ ∃gNt(s(g))
〈〉R

[�Nt(s(m))] ⇒ 〈〉∃gNt(s(g)) S f ⇒ S f
\L

[�Nt(s(m))], 〈〉∃gNt(s(g))\S f ⇒ S f
/L

[�Nt(s(m))], (〈〉∃gNt(s(g))\S f )/(CPthatt�S f ) ,�(CPthat/�S f ), [�∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)),�CNs(n)],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
2L

[�Nt(s(m))], �((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/(CPthatt�S f )) ,�(CPthat/�S f ), [�∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)),�CNs(n)],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f

(Pres ((ˇbelieve ˆ∃F[(ˇfish F) ∧ (Pres (ˇwalk F))]) j))

(dwp((7-48, 49, 52))) [every+man]+believes+that+[a+fish]+walks : S f

[�∀g(∀ f ((S f ↑Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)) : λAλB∀C[(A C) → (B C)],�CNs(m) : man],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/(CPthatt�S f )) :
ˆλDλE(Pres ((ˇbelieve D) E)),�(CPthat/�S f ) : λFF, [�∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)) : λGλH∃I[(G I) ∧ (H I)],�CNs(n) :
fish],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) : ˆλJ(Pres (ˇwalk J)) ⇒ S f
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CNs(n) ⇒ CNs(n)
2L

�CNs(n) ⇒ CNs(n)

CNs(m) ⇒ CNs(m)
2L

�CNs(m) ⇒ CNs(m)

Nt(s(n)) ⇒ Nt(s(n))
�L

�Nt(s(n)) ⇒ Nt(s(n))
∃R

�Nt(s(n)) ⇒ ∃gNt(s(g))
〈〉R

[�Nt(s(n))] ⇒ 〈〉∃gNt(s(g)) S f ⇒ S f
\L

[�Nt(s(n))], 〈〉∃gNt(s(g))\S f ⇒ S f
2L

[�Nt(s(n))], �(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
2R

[�Nt(s(n))],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ �S f CPthat ⇒ CPthat
/L

CPthat/�S f , [�Nt(s(n))],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ CPthat
�L

�(CPthat/�S f ) , [�Nt(s(n))],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ CPthat
tR

�(CPthat/�S f ), [�Nt(s(n))],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ CPthatt�S f

Nt(s(m)) ⇒ Nt(s(m))
∃R

Nt(s(m)) ⇒ ∃gNt(s(g))
〈〉R

[Nt(s(m))] ⇒ 〈〉∃gNt(s(g)) S f ⇒ S f
\L

[Nt(s(m))], 〈〉∃gNt(s(g))\S f ⇒ S f
/L

[Nt(s(m))], (〈〉∃gNt(s(g))\S f )/(CPthatt�S f ) ,�(CPthat/�S f ), [�Nt(s(n))],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
2L

[Nt(s(m))], �((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/(CPthatt�S f )) ,�(CPthat/�S f ), [�Nt(s(n))],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
↑R

[1],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/(CPthatt�S f )),�(CPthat/�S f ), [�Nt(s(n))],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f ↑Nt(s(m)) S f ⇒ S f
↓L

[ (S f ↑Nt(s(m)))↓S f ],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/(CPthatt�S f )),�(CPthat/�S f ), [�Nt(s(n))],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
∀L

[ ∀ f ((S f ↑Nt(s(m)))↓S f ) ],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/(CPthatt�S f )),�(CPthat/�S f ), [�Nt(s(n))],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
/L

[ ∀ f ((S f ↑Nt(s(m)))↓S f )/CNs(m) ,�CNs(m)],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/(CPthatt�S f )),�(CPthat/�S f ), [�Nt(s(n))],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
∀L

[ ∀g(∀ f ((S f ↑Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)) ,�CNs(m)],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/(CPthatt�S f )),�(CPthat/�S f ), [�Nt(s(n))],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
�L

[ �∀g(∀ f ((S f ↑Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)) ,�CNs(m)],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/(CPthatt�S f )),�(CPthat/�S f ), [�Nt(s(n))],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
↑R

[�∀g(∀ f ((S f ↑Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)),�CNs(m)],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/(CPthatt�S f )),�(CPthat/�S f ), [1],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f ↑�Nt(s(n)) S f ⇒ S f
↓L

[�∀g(∀ f ((S f ↑Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)),�CNs(m)],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/(CPthatt�S f )),�(CPthat/�S f ), [ (S f ↑�Nt(s(n)))↓S f ],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
∀L

[�∀g(∀ f ((S f ↑Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)),�CNs(m)],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/(CPthatt�S f )),�(CPthat/�S f ), [ ∀ f ((S f ↑�Nt(s(n)))↓S f ) ],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
/L

[�∀g(∀ f ((S f ↑Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)),�CNs(m)],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/(CPthatt�S f )),�(CPthat/�S f ), [ ∀ f ((S f ↑�Nt(s(n)))↓S f )/CNs(n) ,�CNs(n)],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
∀L

[�∀g(∀ f ((S f ↑Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)),�CNs(m)],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/(CPthatt�S f )),�(CPthat/�S f ), [ ∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)) ,�CNs(n)],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
�L

[�∀g(∀ f ((S f ↑Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)),�CNs(m)],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/(CPthatt�S f )),�(CPthat/�S f ), [ �∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)) ,�CNs(n)],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f

∃C[(ˇfish C) ∧ ∀G[(ˇman G)→ (Pres ((ˇbelieve ˆ(Pres (ˇwalk C))) G))]]
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CNs(m) ⇒ CNs(m)
2L

�CNs(m) ⇒ CNs(m)

CNs(n) ⇒ CNs(n)
2L

�CNs(n) ⇒ CNs(n)

Nt(s(n)) ⇒ Nt(s(n))
�L

�Nt(s(n)) ⇒ Nt(s(n))
∃R

�Nt(s(n)) ⇒ ∃gNt(s(g))
〈〉R

[�Nt(s(n))] ⇒ 〈〉∃gNt(s(g)) S f ⇒ S f
\L

[�Nt(s(n))], 〈〉∃gNt(s(g))\S f ⇒ S f
2L

[�Nt(s(n))], �(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
2R

[�Nt(s(n))],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ �S f CPthat ⇒ CPthat
/L

CPthat/�S f , [�Nt(s(n))],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ CPthat
�L

�(CPthat/�S f ) , [�Nt(s(n))],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ CPthat
tR

�(CPthat/�S f ), [�Nt(s(n))],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ CPthatt�S f

Nt(s(m)) ⇒ Nt(s(m))
∃R

Nt(s(m)) ⇒ ∃gNt(s(g))
〈〉R

[Nt(s(m))] ⇒ 〈〉∃gNt(s(g)) S f ⇒ S f
\L

[Nt(s(m))], 〈〉∃gNt(s(g))\S f ⇒ S f
/L

[Nt(s(m))], (〈〉∃gNt(s(g))\S f )/(CPthatt�S f ) ,�(CPthat/�S f ), [�Nt(s(n))],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
2L

[Nt(s(m))], �((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/(CPthatt�S f )) ,�(CPthat/�S f ), [�Nt(s(n))],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
↑R

[Nt(s(m))],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/(CPthatt�S f )),�(CPthat/�S f ), [1],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f ↑�Nt(s(n)) S f ⇒ S f
↓L

[Nt(s(m))],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/(CPthatt�S f )),�(CPthat/�S f ), [ (S f ↑�Nt(s(n)))↓S f ],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
∀L

[Nt(s(m))],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/(CPthatt�S f )),�(CPthat/�S f ), [ ∀ f ((S f ↑�Nt(s(n)))↓S f ) ],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
/L

[Nt(s(m))],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/(CPthatt�S f )),�(CPthat/�S f ), [ ∀ f ((S f ↑�Nt(s(n)))↓S f )/CNs(n) ,�CNs(n)],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
∀L

[Nt(s(m))],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/(CPthatt�S f )),�(CPthat/�S f ), [ ∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)) ,�CNs(n)],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
�L

[Nt(s(m))],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/(CPthatt�S f )),�(CPthat/�S f ), [ �∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)) ,�CNs(n)],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
↑R

[1],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/(CPthatt�S f )),�(CPthat/�S f ), [�∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)),�CNs(n)],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f ↑Nt(s(m)) S f ⇒ S f
↓L

[ (S f ↑Nt(s(m)))↓S f ],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/(CPthatt�S f )),�(CPthat/�S f ), [�∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)),�CNs(n)],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
∀L

[ ∀ f ((S f ↑Nt(s(m)))↓S f ) ],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/(CPthatt�S f )),�(CPthat/�S f ), [�∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)),�CNs(n)],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
/L

[ ∀ f ((S f ↑Nt(s(m)))↓S f )/CNs(m) ,�CNs(m)],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/(CPthatt�S f )),�(CPthat/�S f ), [�∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)),�CNs(n)],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
∀L

[ ∀g(∀ f ((S f ↑Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)) ,�CNs(m)],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/(CPthatt�S f )),�(CPthat/�S f ), [�∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)),�CNs(n)],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
�L

[ �∀g(∀ f ((S f ↑Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)) ,�CNs(m)],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/(CPthatt�S f )),�(CPthat/�S f ), [�∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)),�CNs(n)],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f

∀C[(ˇman C)→ ∃G[(ˇfish G) ∧ (Pres ((ˇbelieve ˆ(Pres (ˇwalk G))) C))]]
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CNs(m) ⇒ CNs(m)
2L

�CNs(m) ⇒ CNs(m)

CNs(n) ⇒ CNs(n)
2L

�CNs(n) ⇒ CNs(n)

Nt(s(n)) ⇒ Nt(s(n))
�L

�Nt(s(n)) ⇒ Nt(s(n))
∃R

�Nt(s(n)) ⇒ ∃gNt(s(g))
〈〉R

[�Nt(s(n))] ⇒ 〈〉∃gNt(s(g)) S f ⇒ S f
\L

[�Nt(s(n))], 〈〉∃gNt(s(g))\S f ⇒ S f
2L

[�Nt(s(n))], �(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
↑R

[1],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f ↑�Nt(s(n)) S f ⇒ S f
↓L

[ (S f ↑�Nt(s(n)))↓S f ],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
∀L

[ ∀ f ((S f ↑�Nt(s(n)))↓S f ) ],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
/L

[ ∀ f ((S f ↑�Nt(s(n)))↓S f )/CNs(n) ,�CNs(n)],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
∀L

[ ∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)) ,�CNs(n)],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
�L

[ �∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)) ,�CNs(n)],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
2R

[�∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)),�CNs(n)],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ �S f CPthat ⇒ CPthat
/L

CPthat/�S f , [�∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)),�CNs(n)],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ CPthat
�L

�(CPthat/�S f ) , [�∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)),�CNs(n)],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ CPthat
tR

�(CPthat/�S f ), [�∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)),�CNs(n)],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ CPthatt�S f

Nt(s(m)) ⇒ Nt(s(m))
∃R

Nt(s(m)) ⇒ ∃gNt(s(g))
〈〉R

[Nt(s(m))] ⇒ 〈〉∃gNt(s(g)) S f ⇒ S f
\L

[Nt(s(m))], 〈〉∃gNt(s(g))\S f ⇒ S f
/L

[Nt(s(m))], (〈〉∃gNt(s(g))\S f )/(CPthatt�S f ) ,�(CPthat/�S f ), [�∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)),�CNs(n)],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
2L

[Nt(s(m))], �((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/(CPthatt�S f )) ,�(CPthat/�S f ), [�∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)),�CNs(n)],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
↑R

[1],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/(CPthatt�S f )),�(CPthat/�S f ), [�∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)),�CNs(n)],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f ↑Nt(s(m)) S f ⇒ S f
↓L

[ (S f ↑Nt(s(m)))↓S f ],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/(CPthatt�S f )),�(CPthat/�S f ), [�∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)),�CNs(n)],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
∀L

[ ∀ f ((S f ↑Nt(s(m)))↓S f ) ],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/(CPthatt�S f )),�(CPthat/�S f ), [�∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)),�CNs(n)],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
/L

[ ∀ f ((S f ↑Nt(s(m)))↓S f )/CNs(m) ,�CNs(m)],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/(CPthatt�S f )),�(CPthat/�S f ), [�∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)),�CNs(n)],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
∀L

[ ∀g(∀ f ((S f ↑Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)) ,�CNs(m)],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/(CPthatt�S f )),�(CPthat/�S f ), [�∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)),�CNs(n)],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
�L

[ �∀g(∀ f ((S f ↑Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)) ,�CNs(m)],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/(CPthatt�S f )),�(CPthat/�S f ), [�∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)),�CNs(n)],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f

∀C[(ˇman C)→ (Pres ((ˇbelieve ˆ∃J[(ˇfish J) ∧ (Pres (ˇwalk J))]) C))]

(dwp((7-57))) [every+fish+such+that+[it]+walks]+talks : S f

[�∀g(∀ f ((S f ↑Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)) : λAλB∀C[(A C)→ (B C)],�CNs(n) : fish,�∀n((CNn\CNn)/(S f |�Nt(n))) : λDλEλF[(E F)∧
(D F)], [�∀ f∀a(((〈〉Na\S f )↑�Nt(s(n)))↓(�(〈〉Na\S f )|�Nt(s(n)))) : λGG],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) : ˆλH(Pres (ˇwalk H))],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) :
ˆλI(Pres (ˇtalk I)) ⇒ S f

[�∀g(∀ f ((S f ↑Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)) : λAλB∀C[(A C)→ (B C)],�CNs(n) : fish,�∀n((CNn\CNn)/(S f |�Nt(n))) : λDλEλF[(E F)∧
(D F)], [�[]−1

∀ f ((�S f |�Nt(s(n)))/(〈〉Nt(s(n))\S f )) : λGG],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) : ˆλH(Pres (ˇwalk H))],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) :
ˆλI(Pres (ˇtalk I)) ⇒ S f
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Nt(s(n)) ⇒ Nt(s(n))
∃R

Nt(s(n)) ⇒ ∃gNt(s(g))
〈〉R

[Nt(s(n))] ⇒ 〈〉∃gNt(s(g)) S f ⇒ S f
\L

[Nt(s(n))], 〈〉∃gNt(s(g))\S f ⇒ S f
2L

[Nt(s(n))], �(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
〈〉L

〈〉Nt(s(n)),�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
\R

�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ 〈〉Nt(s(n))\S f

S f ⇒ S f
�L

�S f ⇒ S f
|R

�S f |�Nt(s(n)) ⇒ �S f |�Nt(s(n))
/L

(�S f |�Nt(s(n)))/(〈〉Nt(s(n))\S f ) ,�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f |�Nt(s(n))
∀L

∀ f ((�S f |�Nt(s(n)))/(〈〉Nt(s(n))\S f )) ,�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f |�Nt(s(n))
[]−1L

[ []−1
∀ f ((�S f |�Nt(s(n)))/(〈〉Nt(s(n))\S f )) ],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f |�Nt(s(n))

�L
[ �[]−1

∀ f ((�S f |�Nt(s(n)))/(〈〉Nt(s(n))\S f )) ],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f |�Nt(s(n))

CNs(n) ⇒ CNs(n)
2L

�CNs(n) ⇒ CNs(n) CNs(n) ⇒ CNs(n)
\L

�CNs(n), CNs(n)\CNs(n) ⇒ CNs(n)
/L

�CNs(n), (CNs(n)\CNs(n))/(S f |�Nt(s(n))) , [�[]−1
∀ f ((�S f |�Nt(s(n)))/(〈〉Nt(s(n))\S f ))],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ CNs(n)

∀L
�CNs(n), ∀n((CNn\CNn)/(S f |�Nt(n))) , [�[]−1

∀ f ((�S f |�Nt(s(n)))/(〈〉Nt(s(n))\S f ))],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ CNs(n)
�L

�CNs(n), �∀n((CNn\CNn)/(S f |�Nt(n))) , [�[]−1
∀ f ((�S f |�Nt(s(n)))/(〈〉Nt(s(n))\S f ))],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ CNs(n)

Nt(s(n)) ⇒ Nt(s(n))
∃R

Nt(s(n)) ⇒ ∃gNt(s(g))
〈〉R

[Nt(s(n))] ⇒ 〈〉∃gNt(s(g)) S f ⇒ S f
\L

[Nt(s(n))], 〈〉∃gNt(s(g))\S f ⇒ S f
2L

[Nt(s(n))], �(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
↑R

[1],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f ↑Nt(s(n)) S f ⇒ S f
↓L

[ (S f ↑Nt(s(n)))↓S f ],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
∀L

[ ∀ f ((S f ↑Nt(s(n)))↓S f ) ],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
/L

[ ∀ f ((S f ↑Nt(s(n)))↓S f )/CNs(n) ,�CNs(n),�∀n((CNn\CNn)/(S f |�Nt(n))), [�[]−1
∀ f ((�S f |�Nt(s(n)))/(〈〉Nt(s(n))\S f ))],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f )],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f

∀L
[ ∀g(∀ f ((S f ↑Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)) ,�CNs(n),�∀n((CNn\CNn)/(S f |�Nt(n))), [�[]−1

∀ f ((�S f |�Nt(s(n)))/(〈〉Nt(s(n))\S f ))],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f )],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
�L

[ �∀g(∀ f ((S f ↑Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)) ,�CNs(n),�∀n((CNn\CNn)/(S f |�Nt(n))), [�[]−1
∀ f ((�S f |�Nt(s(n)))/(〈〉Nt(s(n))\S f ))],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f )],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f

∀C[[(ˇfish C) ∧ (Pres (ˇwalk C))]→ (Pres (ˇtalk C))]

(dwp((7-60, 62))) [john]+seeks+a+unicorn : S f

[�Nt(s(m)) : j],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/�∀a∀ f (((Na\S f )/∃bNb)\(Na\S f ))) : ˆλAλB((ˇtries ˆ((ˇA ˇfind) B)) B),�∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)) :
λCλD∃E[(C E) ∧ (D E)],�CNs(n) : unicorn ⇒ S f
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CNs(n) ⇒ CNs(n)
2L

�CNs(n) ⇒ CNs(n)

Nt(s(n)) ⇒ Nt(s(n))
�L

�Nt(s(n)) ⇒ Nt(s(n))
∃R

�Nt(s(n)) ⇒ ∃bNb

N5 ⇒ N5 S6 ⇒ S6
\L

N5, N5\S6 ⇒ S6
/L

N5, (N5\S6)/∃bNb ,�Nt(s(n)) ⇒ S6
\R

(N5\S6)/∃bNb,�Nt(s(n)) ⇒ N5\S6
\R

�Nt(s(n)) ⇒ ((N5\S6)/∃bNb)\(N5\S6)
∀R

�Nt(s(n)) ⇒ ∀ f (((N5\S f )/∃bNb)\(N5\S f ))
∀R

�Nt(s(n)) ⇒ ∀a∀ f (((Na\S f )/∃bNb)\(Na\S f ))
2R

�Nt(s(n)) ⇒ �∀a∀ f (((Na\S f )/∃bNb)\(Na\S f ))

Nt(s(m)) ⇒ Nt(s(m))
�L

�Nt(s(m)) ⇒ Nt(s(m))
∃R

�Nt(s(m)) ⇒ ∃gNt(s(g))
〈〉R

[�Nt(s(m))] ⇒ 〈〉∃gNt(s(g)) S f ⇒ S f
\L

[�Nt(s(m))], 〈〉∃gNt(s(g))\S f ⇒ S f
/L

[�Nt(s(m))], (〈〉∃gNt(s(g))\S f )/�∀a∀ f (((Na\S f )/∃bNb)\(Na\S f )) ,�Nt(s(n)) ⇒ S f
2L

[�Nt(s(m))], �((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/�∀a∀ f (((Na\S f )/∃bNb)\(Na\S f ))) ,�Nt(s(n)) ⇒ S f
↑R

[�Nt(s(m))],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/�∀a∀ f (((Na\S f )/∃bNb)\(Na\S f ))), 1 ⇒ S f ↑�Nt(s(n)) S f ⇒ S f
↓L

[�Nt(s(m))],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/�∀a∀ f (((Na\S f )/∃bNb)\(Na\S f ))), (S f ↑�Nt(s(n)))↓S f ⇒ S f
∀L

[�Nt(s(m))],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/�∀a∀ f (((Na\S f )/∃bNb)\(Na\S f ))), ∀ f ((S f ↑�Nt(s(n)))↓S f ) ⇒ S f
/L

[�Nt(s(m))],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/�∀a∀ f (((Na\S f )/∃bNb)\(Na\S f ))), ∀ f ((S f ↑�Nt(s(n)))↓S f )/CNs(n) ,�CNs(n) ⇒ S f
∀L

[�Nt(s(m))],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/�∀a∀ f (((Na\S f )/∃bNb)\(Na\S f ))), ∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)) ,�CNs(n) ⇒ S f
�L

[�Nt(s(m))],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/�∀a∀ f (((Na\S f )/∃bNb)\(Na\S f ))), �∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)) ,�CNs(n) ⇒ S f

∃C[(ˇunicorn C) ∧ ((ˇtries ˆ((ˇfind C) j)) j)]

CNs(n) ⇒ CNs(n)
2L

�CNs(n) ⇒ CNs(n)

Nt(s(n)) ⇒ Nt(s(n))
�L

�Nt(s(n)) ⇒ Nt(s(n))
∃R

�Nt(s(n)) ⇒ ∃bNb

N3 ⇒ N3 S4 ⇒ S4
\L

N3, N3\S4 ⇒ S4
/L

N3, (N3\S4)/∃bNb ,�Nt(s(n)) ⇒ S4
↑R

N3, (N3\S4)/∃bNb, 1 ⇒ S4↑�Nt(s(n)) S4 ⇒ S4
↓L

N3, (N3\S4)/∃bNb, (S4↑�Nt(s(n)))↓S4 ⇒ S4
∀L

N3, (N3\S4)/∃bNb, ∀ f ((S f ↑�Nt(s(n)))↓S f ) ⇒ S4
/L

N3, (N3\S4)/∃bNb, ∀ f ((S f ↑�Nt(s(n)))↓S f )/CNs(n) ,�CNs(n) ⇒ S4
∀L

N3, (N3\S4)/∃bNb, ∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)) ,�CNs(n) ⇒ S4
�L

N3, (N3\S4)/∃bNb, �∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)) ,�CNs(n) ⇒ S4
\R

(N3\S4)/∃bNb,�∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)),�CNs(n) ⇒ N3\S4
\R

�∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)),�CNs(n) ⇒ ((N3\S4)/∃bNb)\(N3\S4)
∀R

�∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)),�CNs(n) ⇒ ∀ f (((N3\S f )/∃bNb)\(N3\S f ))
∀R

�∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)),�CNs(n) ⇒ ∀a∀ f (((Na\S f )/∃bNb)\(Na\S f ))
2R

�∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)),�CNs(n) ⇒ �∀a∀ f (((Na\S f )/∃bNb)\(Na\S f ))

Nt(s(m)) ⇒ Nt(s(m))
�L

�Nt(s(m)) ⇒ Nt(s(m))
∃R

�Nt(s(m)) ⇒ ∃gNt(s(g))
〈〉R

[�Nt(s(m))] ⇒ 〈〉∃gNt(s(g)) S f ⇒ S f
\L

[�Nt(s(m))], 〈〉∃gNt(s(g))\S f ⇒ S f
/L

[�Nt(s(m))], (〈〉∃gNt(s(g))\S f )/�∀a∀ f (((Na\S f )/∃bNb)\(Na\S f )) ,�∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)),�CNs(n) ⇒ S f
2L

[�Nt(s(m))], �((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/�∀a∀ f (((Na\S f )/∃bNb)\(Na\S f ))) ,�∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)),�CNs(n) ⇒ S f
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((ˇtries ˆ∃G[(ˇunicorn G) ∧ ((ˇfind G) j)]) j)

(dwp((7-73))) [john]+is+bill : S f

[�Nt(s(m)) : j],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/(∃aNa⊕(∃g((CNg/CNg)t(CNg\CNg))−I))) : λAλB(Pres (A → C.[B = C]; D.((D λE[E =
B]) B))),�Nt(s(m)) : b ⇒ S f

Nt(s(m)) ⇒ Nt(s(m))
�L

�Nt(s(m)) ⇒ Nt(s(m))
∃R

�Nt(s(m)) ⇒ ∃aNa
⊕R

�Nt(s(m)) ⇒ ∃aNa⊕(∃g((CNg/CNg)t(CNg\CNg))−I)

Nt(s(m)) ⇒ Nt(s(m))
�L

�Nt(s(m)) ⇒ Nt(s(m))
∃R

�Nt(s(m)) ⇒ ∃gNt(s(g))
〈〉R

[�Nt(s(m))] ⇒ 〈〉∃gNt(s(g)) S f ⇒ S f
\L

[�Nt(s(m))], 〈〉∃gNt(s(g))\S f ⇒ S f
/L

[�Nt(s(m))], (〈〉∃gNt(s(g))\S f )/(∃aNa⊕(∃g((CNg/CNg)t(CNg\CNg))−I)) ,�Nt(s(m)) ⇒ S f
�L

[�Nt(s(m))], �((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/(∃aNa⊕(∃g((CNg/CNg)t(CNg\CNg))−I))) ,�Nt(s(m)) ⇒ S f

(Pres [j = b])

(dwp((7-76))) [john]+is+a+man : S f

[�Nt(s(m)) : j],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/(∃aNa⊕(∃g((CNg/CNg)t(CNg\CNg))−I))) : λAλB(Pres (A → C.[B = C]; D.((D λE[E =
B]) B))),�∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)) : λFλG∃H[(F H) ∧ (G H)],�CNs(m) : man ⇒ S f

CNs(m) ⇒ CNs(m)
2L

�CNs(m) ⇒ CNs(m)

Nt(s(m)) ⇒ Nt(s(m))
�L

�Nt(s(m)) ⇒ Nt(s(m))
∃R

�Nt(s(m)) ⇒ ∃aNa
⊕R

�Nt(s(m)) ⇒ ∃aNa⊕(∃g((CNg/CNg)t(CNg\CNg))−I)

Nt(s(m)) ⇒ Nt(s(m))
�L

�Nt(s(m)) ⇒ Nt(s(m))
∃R

�Nt(s(m)) ⇒ ∃gNt(s(g))
〈〉R

[�Nt(s(m))] ⇒ 〈〉∃gNt(s(g)) S f ⇒ S f
\L

[�Nt(s(m))], 〈〉∃gNt(s(g))\S f ⇒ S f
/L

[�Nt(s(m))], (〈〉∃gNt(s(g))\S f )/(∃aNa⊕(∃g((CNg/CNg)t(CNg\CNg))−I)) ,�Nt(s(m)) ⇒ S f
�L

[�Nt(s(m))], �((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/(∃aNa⊕(∃g((CNg/CNg)t(CNg\CNg))−I))) ,�Nt(s(m)) ⇒ S f
↑R

[�Nt(s(m))],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/(∃aNa⊕(∃g((CNg/CNg)t(CNg\CNg))−I))), 1 ⇒ S f ↑�Nt(s(m)) S f ⇒ S f
↓L

[�Nt(s(m))],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/(∃aNa⊕(∃g((CNg/CNg)t(CNg\CNg))−I))), (S f ↑�Nt(s(m)))↓S f ⇒ S f
∀L

[�Nt(s(m))],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/(∃aNa⊕(∃g((CNg/CNg)t(CNg\CNg))−I))), ∀ f ((S f ↑�Nt(s(m)))↓S f ) ⇒ S f
/L

[�Nt(s(m))],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/(∃aNa⊕(∃g((CNg/CNg)t(CNg\CNg))−I))), ∀ f ((S f ↑�Nt(s(m)))↓S f )/CNs(m) ,�CNs(m) ⇒ S f
∀L

[�Nt(s(m))],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/(∃aNa⊕(∃g((CNg/CNg)t(CNg\CNg))−I))), ∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)) ,�CNs(m) ⇒ S f
�L

[�Nt(s(m))],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/(∃aNa⊕(∃g((CNg/CNg)t(CNg\CNg))−I))), �∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)) ,�CNs(m) ⇒ S f

∃C[(ˇman C) ∧ (Pres [j = C])]

(dwp((7-83))) necessarily+[john]+walks : S f

�(SA/�SA) : Nec, [�Nt(s(m)) : j],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) : ˆλB(Pres (ˇwalk B)) ⇒ S f
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Nt(s(m)) ⇒ Nt(s(m))
�L

�Nt(s(m)) ⇒ Nt(s(m))
∃R

�Nt(s(m)) ⇒ ∃gNt(s(g))
〈〉R

[�Nt(s(m))] ⇒ 〈〉∃gNt(s(g)) S f ⇒ S f
\L

[�Nt(s(m))], 〈〉∃gNt(s(g))\S f ⇒ S f
2L

[�Nt(s(m))], �(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
2R

[�Nt(s(m))],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ �S f S f ⇒ S f
/L

S f/�S f , [�Nt(s(m))],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
�L

�(S f/�S f ) , [�Nt(s(m))],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f

(Nec ˆ(Pres (ˇwalk j)))

(dwp((7-86))) [john]+walks+slowly : S f

[�Nt(s(m)) : j],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) : ˆλA(Pres (ˇwalk A)),�∀a∀ f (�(〈〉Na\S f )\(〈〉�Na\S f )) : ˆλBλC(ˇslowly ˆ(ˇB ˇC)) ⇒ S f

Nt(s(m)) ⇒ Nt(s(m))
∃R

Nt(s(m)) ⇒ ∃gNt(s(g))
〈〉R

[Nt(s(m))] ⇒ 〈〉∃gNt(s(g)) S f ⇒ S f
\L

[Nt(s(m))], 〈〉∃gNt(s(g))\S f ⇒ S f
2L

[Nt(s(m))], �(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
〈〉L

〈〉Nt(s(m)),�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
\R

�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ 〈〉Nt(s(m))\S f
2R

�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ �(〈〉Nt(s(m))\S f )

Nt(s(m)) ⇒ Nt(s(m))
�L

�Nt(s(m)) ⇒ Nt(s(m))
2R

�Nt(s(m)) ⇒ �Nt(s(m))
〈〉R

[�Nt(s(m))] ⇒ 〈〉�Nt(s(m)) S f ⇒ S f
\L

[�Nt(s(m))], 〈〉�Nt(s(m))\S f ⇒ S f
\L

[�Nt(s(m))],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ), �(〈〉Nt(s(m))\S f )\(〈〉�Nt(s(m))\S f ) ⇒ S f
∀L

[�Nt(s(m))],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ), ∀ f (�(〈〉Nt(s(m))\S f )\(〈〉�Nt(s(m))\S f )) ⇒ S f
∀L

[�Nt(s(m))],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ), ∀a∀ f (�(〈〉Na\S f )\(〈〉�Na\S f )) ⇒ S f
2L

[�Nt(s(m))],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ), �∀a∀ f (�(〈〉Na\S f )\(〈〉�Na\S f )) ⇒ S f

(ˇslowly ˆ(Pres (ˇwalk j)))

(dwp((7-91))) [john]+tries+to+walk : S f

[�Nt(s(m)) : j],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/�(〈〉∃gNt(s(g))\Si)) : ˆλAλB((ˇtries ˆ(ˇA B)) B),�((PPto/∃aNa)u∀n((〈〉Nn\Si)/(〈〉Nn\Sb))) :
λCC,�(〈〉∃aNa\Sb) : ˆλD(ˇwalk D) ⇒ S f
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Nt(s(2)) ⇒ Nt(s(2))
∃R

Nt(s(2)) ⇒ ∃aNa
〈〉R

[Nt(s(2))] ⇒ 〈〉∃aNa Sb ⇒ Sb
\L

[Nt(s(2))], 〈〉∃aNa\Sb ⇒ Sb
2L

[Nt(s(2))], �(〈〉∃aNa\Sb) ⇒ Sb
〈〉L

〈〉Nt(s(2)),�(〈〉∃aNa\Sb) ⇒ Sb
\R

�(〈〉∃aNa\Sb) ⇒ 〈〉Nt(s(2))\Sb

Nt(s(2)) ⇒ Nt(s(2))
〈〉R

[Nt(s(2))] ⇒ 〈〉Nt(s(2)) Si ⇒ Si
\L

[Nt(s(2))], 〈〉Nt(s(2))\Si ⇒ Si
/L

[Nt(s(2))], (〈〉Nt(s(2))\Si)/(〈〉Nt(s(2))\Sb) ,�(〈〉∃aNa\Sb) ⇒ Si
∀L

[Nt(s(2))], ∀n((〈〉Nn\Si)/(〈〉Nn\Sb)) ,�(〈〉∃aNa\Sb) ⇒ Si
uL

[Nt(s(2))], (PPto/∃aNa)u∀n((〈〉Nn\Si)/(〈〉Nn\Sb)) ,�(〈〉∃aNa\Sb) ⇒ Si
�L

[Nt(s(2))], �((PPto/∃aNa)u∀n((〈〉Nn\Si)/(〈〉Nn\Sb))) ,�(〈〉∃aNa\Sb) ⇒ Si
∃L

[∃gNt(s(g))],�((PPto/∃aNa)u∀n((〈〉Nn\Si)/(〈〉Nn\Sb))),�(〈〉∃aNa\Sb) ⇒ Si
〈〉L

〈〉∃gNt(s(g)),�((PPto/∃aNa)u∀n((〈〉Nn\Si)/(〈〉Nn\Sb))),�(〈〉∃aNa\Sb) ⇒ Si
\R

�((PPto/∃aNa)u∀n((〈〉Nn\Si)/(〈〉Nn\Sb))),�(〈〉∃aNa\Sb) ⇒ 〈〉∃gNt(s(g))\Si
2R

�((PPto/∃aNa)u∀n((〈〉Nn\Si)/(〈〉Nn\Sb))),�(〈〉∃aNa\Sb) ⇒ �(〈〉∃gNt(s(g))\Si)

Nt(s(m)) ⇒ Nt(s(m))
�L

�Nt(s(m)) ⇒ Nt(s(m))
∃R

�Nt(s(m)) ⇒ ∃gNt(s(g))
〈〉R

[�Nt(s(m))] ⇒ 〈〉∃gNt(s(g)) S f ⇒ S f
\L

[�Nt(s(m))], 〈〉∃gNt(s(g))\S f ⇒ S f
/L

[�Nt(s(m))], (〈〉∃gNt(s(g))\S f )/�(〈〉∃gNt(s(g))\Si) ,�((PPto/∃aNa)u∀n((〈〉Nn\Si)/(〈〉Nn\Sb))),�(〈〉∃aNa\Sb) ⇒ S f
2L

[�Nt(s(m))], �((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/�(〈〉∃gNt(s(g))\Si)) ,�((PPto/∃aNa)u∀n((〈〉Nn\Si)/(〈〉Nn\Sb))),�(〈〉∃aNa\Sb) ⇒ S f

((ˇtries ˆ(ˇwalk j)) j)

(dwp((7-94))) [john]+tries+to+[[catch+a+fish+and+eat+it]] : S f

[�Nt(s(m)) : j],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/�(〈〉∃gNt(s(g))\Si)) : ˆλAλB((ˇtries ˆ(ˇA B)) B),�((PPto/∃aNa)u∀n((〈〉Nn\Si)/(〈〉Nn\Sb))) :
λCC, [[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa) : ˆλDλE((ˇcatch D) E),�∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)) : λFλG∃H[(F H)∧(G H)],�CNs(n) :
fish,�∀ f ((?�S f\[]−1[]−1S f )/�S f ) : (Φn+ 0 and),�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa) : ˆλIλJ((ˇeat I) J),�∀ f∀a(((〈〉Na\S f )↑�Nt(s(n)))↓(�(〈〉Na\S f )|�Nt(s(n)))) :
λKK]] ⇒ S f

[�Nt(s(m)) : j],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/�(〈〉∃gNt(s(g))\Si)) : ˆλAλB((ˇtries ˆ(ˇA B)) B),�((PPto/∃aNa)u∀n((〈〉Nn\Si)/(〈〉Nn\Sb))) :
λCC, [[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa) : ˆλDλE((ˇcatch D) E),�∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)) : λFλG∃H[(F H)∧(G H)],�CNs(n) :
fish,�∀ f ((?�S f\[]−1[]−1S f )/�S f ) : (Φn+ 0 and),�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa) : ˆλIλJ((ˇeat I) J),�[]−1

∀ f ((�S f |�Nt(s(n)))/(〈〉Nt(s(n))\S f )) :
λKK]] ⇒ S f

[�Nt(s(m)) : j],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/�(〈〉∃gNt(s(g))\Si)) : ˆλAλB((ˇtries ˆ(ˇA B)) B),�((PPto/∃aNa)u∀n((〈〉Nn\Si)/(〈〉Nn\Sb))) :
λCC, [[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa) : ˆλDλE((ˇcatch D) E),�∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)) : λFλG∃H[(F H)∧(G H)],�CNs(n) :
fish,�∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )) : (Φn+ (s 0) and),�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa) : ˆλIλJ((ˇeat I) J),�∀ f∀a(((〈〉Na\S f )↑�Nt(s(n)))↓(�(〈〉Na\S f )|�Nt(s(n)))) :
λKK]] ⇒ S f
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CNs(n) ⇒ CNs(n)
2L

�CNs(n) ⇒ CNs(n)

Nt(s(n)) ⇒ Nt(s(n))
�L

�Nt(s(n)) ⇒ Nt(s(n))
∃R

�Nt(s(n)) ⇒ ∃aNa

Nt(s(4)) ⇒ Nt(s(4))
∃R

Nt(s(4)) ⇒ ∃aNa
〈〉R

[Nt(s(4))] ⇒ 〈〉∃aNa Sb ⇒ Sb
\L

[Nt(s(4))], 〈〉∃aNa\Sb ⇒ Sb
/L

[Nt(s(4))], (〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa ,�Nt(s(n)) ⇒ Sb
2L

[Nt(s(4))], �((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa) ,�Nt(s(n)) ⇒ Sb
〈〉L

〈〉Nt(s(4)),�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�Nt(s(n)) ⇒ Sb
\R

�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�Nt(s(n)) ⇒ 〈〉Nt(s(4))\Sb
↑R

�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa), 1 ⇒ (〈〉Nt(s(4))\Sb)↑�Nt(s(n))

Nt(s(n)) ⇒ Nt(s(n))
�L

�Nt(s(n)) ⇒ Nt(s(n))
�R

�Nt(s(n)) ⇒ �Nt(s(n))

Nt(s(4)) ⇒ Nt(s(4))
〈〉R

[Nt(s(4))] ⇒ 〈〉Nt(s(4)) Sb ⇒ Sb
\L

[Nt(s(4))], 〈〉Nt(s(4))\Sb ⇒ Sb
�L

[Nt(s(4))], �(〈〉Nt(s(4))\Sb) ⇒ Sb
〈〉L

〈〉Nt(s(4)),�(〈〉Nt(s(4))\Sb) ⇒ Sb
\R

�(〈〉Nt(s(4))\Sb) ⇒ 〈〉Nt(s(4))\Sb
�R

�(〈〉Nt(s(4))\Sb) ⇒ �(〈〉Nt(s(4))\Sb)

Nt(s(n)) ⇒ Nt(s(n))
�L

�Nt(s(n)) ⇒ Nt(s(n))
∃R

�Nt(s(n)) ⇒ ∃aNa

Nt(s(4)) ⇒ Nt(s(4))
∃R

Nt(s(4)) ⇒ ∃aNa
〈〉R

[Nt(s(4))] ⇒ 〈〉∃aNa Sb ⇒ Sb
\L

[Nt(s(4))], 〈〉∃aNa\Sb ⇒ Sb
/L

[Nt(s(4))], (〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa ,�Nt(s(n)) ⇒ Sb
2L

[Nt(s(4))], �((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa) ,�Nt(s(n)) ⇒ Sb
〈〉L

〈〉Nt(s(4)),�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�Nt(s(n)) ⇒ Sb
\R

�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�Nt(s(n)) ⇒ 〈〉Nt(s(4))\Sb
�R

�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�Nt(s(n)) ⇒ �(〈〉Nt(s(4))\Sb)
?R

�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�Nt(s(n)) ⇒ ?�(〈〉Nt(s(4))\Sb)

Nt(s(4)) ⇒ Nt(s(4))
〈〉R

[Nt(s(4))] ⇒ 〈〉Nt(s(4)) Sb ⇒ Sb
\L

[Nt(s(4))], 〈〉Nt(s(4))\Sb ⇒ Sb
[]−1L

[Nt(s(4))], [ []−1(〈〉Nt(s(4))\Sb) ] ⇒ Sb
[]−1L

[Nt(s(4))], [[ []−1[]−1(〈〉Nt(s(4))\Sb) ]] ⇒ Sb
\L

[Nt(s(4))], [[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�Nt(s(n)), ?�(〈〉Nt(s(4))\Sb)\[]−1[]−1(〈〉Nt(s(4))\Sb) ]] ⇒ Sb
/L

[Nt(s(4))], [[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�Nt(s(n)), (?�(〈〉Nt(s(4))\Sb)\[]−1[]−1(〈〉Nt(s(4))\Sb))/�(〈〉Nt(s(4))\Sb) ,�(〈〉Nt(s(4))\Sb)]] ⇒ Sb
∀L

[Nt(s(4))], [[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�Nt(s(n)), ∀ f ((?�(〈〉Nt(s(4))\S f )\[]−1[]−1(〈〉Nt(s(4))\S f ))/�(〈〉Nt(s(4))\S f )) ,�(〈〉Nt(s(4))\Sb)]] ⇒ Sb
∀L

[Nt(s(4))], [[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�Nt(s(n)), ∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )) ,�(〈〉Nt(s(4))\Sb)]] ⇒ Sb
�L

[Nt(s(4))], [[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�Nt(s(n)), �∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )) ,�(〈〉Nt(s(4))\Sb)]] ⇒ Sb
|L

[Nt(s(4))], [[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�Nt(s(n)),�∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )), �(〈〉Nt(s(4))\Sb)|�Nt(s(n)) ]] ⇒ Sb
↓L

[Nt(s(4))], [[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�Nt(s(n)),�∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )),�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa), ((〈〉Nt(s(4))\Sb)↑�Nt(s(n)))↓(�(〈〉Nt(s(4))\Sb)|�Nt(s(n))) ]] ⇒ Sb
∀L

[Nt(s(4))], [[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�Nt(s(n)),�∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )),�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa), ∀a(((〈〉Na\Sb)↑�Nt(s(n)))↓(�(〈〉Na\Sb)|�Nt(s(n)))) ]] ⇒ Sb
∀L

[Nt(s(4))], [[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�Nt(s(n)),�∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )),�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa), ∀ f∀a(((〈〉Na\S f )↑�Nt(s(n)))↓(�(〈〉Na\S f )|�Nt(s(n)))) ]] ⇒ Sb
�L

[Nt(s(4))], [[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�Nt(s(n)),�∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )),�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa), �∀ f∀a(((〈〉Na\S f )↑�Nt(s(n)))↓(�(〈〉Na\S f )|�Nt(s(n)))) ]] ⇒ Sb
〈〉L

〈〉Nt(s(4)), [[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�Nt(s(n)),�∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )),�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�∀ f∀a(((〈〉Na\S f )↑�Nt(s(n)))↓(�(〈〉Na\S f )|�Nt(s(n))))]] ⇒ Sb
\R

[[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�Nt(s(n)),�∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )),�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�∀ f∀a(((〈〉Na\S f )↑�Nt(s(n)))↓(�(〈〉Na\S f )|�Nt(s(n))))]] ⇒ 〈〉Nt(s(4))\Sb

Nt(s(4)) ⇒ Nt(s(4))
〈〉R

[Nt(s(4))] ⇒ 〈〉Nt(s(4)) Si ⇒ Si
\L

[Nt(s(4))], 〈〉Nt(s(4))\Si ⇒ Si
/L

[Nt(s(4))], (〈〉Nt(s(4))\Si)/(〈〉Nt(s(4))\Sb) , [[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�Nt(s(n)),�∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )),�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�∀ f∀a(((〈〉Na\S f )↑�Nt(s(n)))↓(�(〈〉Na\S f )|�Nt(s(n))))]] ⇒ Si
∀L

[Nt(s(4))], ∀n((〈〉Nn\Si)/(〈〉Nn\Sb)) , [[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�Nt(s(n)),�∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )),�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�∀ f∀a(((〈〉Na\S f )↑�Nt(s(n)))↓(�(〈〉Na\S f )|�Nt(s(n))))]] ⇒ Si
uL

[Nt(s(4))], (PPto/∃aNa)u∀n((〈〉Nn\Si)/(〈〉Nn\Sb)) , [[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�Nt(s(n)),�∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )),�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�∀ f∀a(((〈〉Na\S f )↑�Nt(s(n)))↓(�(〈〉Na\S f )|�Nt(s(n))))]] ⇒ Si
�L

[Nt(s(4))], �((PPto/∃aNa)u∀n((〈〉Nn\Si)/(〈〉Nn\Sb))) , [[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�Nt(s(n)),�∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )),�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�∀ f∀a(((〈〉Na\S f )↑�Nt(s(n)))↓(�(〈〉Na\S f )|�Nt(s(n))))]] ⇒ Si
∃L

[∃gNt(s(g))],�((PPto/∃aNa)u∀n((〈〉Nn\Si)/(〈〉Nn\Sb))), [[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�Nt(s(n)),�∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )),�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�∀ f∀a(((〈〉Na\S f )↑�Nt(s(n)))↓(�(〈〉Na\S f )|�Nt(s(n))))]] ⇒ Si
〈〉L

〈〉∃gNt(s(g)),�((PPto/∃aNa)u∀n((〈〉Nn\Si)/(〈〉Nn\Sb))), [[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�Nt(s(n)),�∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )),�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�∀ f∀a(((〈〉Na\S f )↑�Nt(s(n)))↓(�(〈〉Na\S f )|�Nt(s(n))))]] ⇒ Si
\R

�((PPto/∃aNa)u∀n((〈〉Nn\Si)/(〈〉Nn\Sb))), [[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�Nt(s(n)),�∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )),�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�∀ f∀a(((〈〉Na\S f )↑�Nt(s(n)))↓(�(〈〉Na\S f )|�Nt(s(n))))]] ⇒ 〈〉∃gNt(s(g))\Si
2R

�((PPto/∃aNa)u∀n((〈〉Nn\Si)/(〈〉Nn\Sb))), [[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�Nt(s(n)),�∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )),�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�∀ f∀a(((〈〉Na\S f )↑�Nt(s(n)))↓(�(〈〉Na\S f )|�Nt(s(n))))]] ⇒ �(〈〉∃gNt(s(g))\Si)

Nt(s(m)) ⇒ Nt(s(m))
�L

�Nt(s(m)) ⇒ Nt(s(m))
∃R

�Nt(s(m)) ⇒ ∃gNt(s(g))
〈〉R

[�Nt(s(m))] ⇒ 〈〉∃gNt(s(g)) S f ⇒ S f
\L

[�Nt(s(m))], 〈〉∃gNt(s(g))\S f ⇒ S f
/L

[�Nt(s(m))], (〈〉∃gNt(s(g))\S f )/�(〈〉∃gNt(s(g))\Si) ,�((PPto/∃aNa)u∀n((〈〉Nn\Si)/(〈〉Nn\Sb))), [[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�Nt(s(n)),�∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )),�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�∀ f∀a(((〈〉Na\S f )↑�Nt(s(n)))↓(�(〈〉Na\S f )|�Nt(s(n))))]] ⇒ S f
2L

[�Nt(s(m))], �((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/�(〈〉∃gNt(s(g))\Si)) ,�((PPto/∃aNa)u∀n((〈〉Nn\Si)/(〈〉Nn\Sb))), [[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�Nt(s(n)),�∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )),�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�∀ f∀a(((〈〉Na\S f )↑�Nt(s(n)))↓(�(〈〉Na\S f )|�Nt(s(n))))]] ⇒ S f
↑R

[�Nt(s(m))],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/�(〈〉∃gNt(s(g))\Si)),�((PPto/∃aNa)u∀n((〈〉Nn\Si)/(〈〉Nn\Sb))), [[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa), 1,�∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )),�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�∀ f∀a(((〈〉Na\S f )↑�Nt(s(n)))↓(�(〈〉Na\S f )|�Nt(s(n))))]] ⇒ S f ↑�Nt(s(n)) S f ⇒ S f
↓L

[�Nt(s(m))],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/�(〈〉∃gNt(s(g))\Si)),�((PPto/∃aNa)u∀n((〈〉Nn\Si)/(〈〉Nn\Sb))), [[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa), (S f ↑�Nt(s(n)))↓S f ,�∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )),�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�∀ f∀a(((〈〉Na\S f )↑�Nt(s(n)))↓(�(〈〉Na\S f )|�Nt(s(n))))]] ⇒ S f
∀L

[�Nt(s(m))],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/�(〈〉∃gNt(s(g))\Si)),�((PPto/∃aNa)u∀n((〈〉Nn\Si)/(〈〉Nn\Sb))), [[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa), ∀ f ((S f ↑�Nt(s(n)))↓S f ) ,�∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )),�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�∀ f∀a(((〈〉Na\S f )↑�Nt(s(n)))↓(�(〈〉Na\S f )|�Nt(s(n))))]] ⇒ S f
/L

[�Nt(s(m))],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/�(〈〉∃gNt(s(g))\Si)),�((PPto/∃aNa)u∀n((〈〉Nn\Si)/(〈〉Nn\Sb))), [[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa), ∀ f ((S f ↑�Nt(s(n)))↓S f )/CNs(n) ,�CNs(n),�∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )),�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�∀ f∀a(((〈〉Na\S f )↑�Nt(s(n)))↓(�(〈〉Na\S f )|�Nt(s(n))))]] ⇒ S f
∀L

[�Nt(s(m))],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/�(〈〉∃gNt(s(g))\Si)),�((PPto/∃aNa)u∀n((〈〉Nn\Si)/(〈〉Nn\Sb))), [[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa), ∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)) ,�CNs(n),�∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )),�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�∀ f∀a(((〈〉Na\S f )↑�Nt(s(n)))↓(�(〈〉Na\S f )|�Nt(s(n))))]] ⇒ S f
�L

[�Nt(s(m))],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/�(〈〉∃gNt(s(g))\Si)),�((PPto/∃aNa)u∀n((〈〉Nn\Si)/(〈〉Nn\Sb))), [[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa), �∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)) ,�CNs(n),�∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )),�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�∀ f∀a(((〈〉Na\S f )↑�Nt(s(n)))↓(�(〈〉Na\S f )|�Nt(s(n))))]] ⇒ S f
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∃C[(ˇfish C) ∧ ((ˇtries ˆ[((ˇcatch C) j) ∧ ((ˇeat C) j)]) j)]
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CNs(n) ⇒ CNs(n)
2L

�CNs(n) ⇒ CNs(n)

Nt(s(n)) ⇒ Nt(s(n))
�L

�Nt(s(n)) ⇒ Nt(s(n))
∃R

�Nt(s(n)) ⇒ ∃aNa

Nt(s(2)) ⇒ Nt(s(2))
∃R

Nt(s(2)) ⇒ ∃aNa
〈〉R

[Nt(s(2))] ⇒ 〈〉∃aNa Sb ⇒ Sb
\L

[Nt(s(2))], 〈〉∃aNa\Sb ⇒ Sb
/L

[Nt(s(2))], (〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa ,�Nt(s(n)) ⇒ Sb
2L

[Nt(s(2))], �((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa) ,�Nt(s(n)) ⇒ Sb
〈〉L

〈〉Nt(s(2)),�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�Nt(s(n)) ⇒ Sb
\R

�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�Nt(s(n)) ⇒ 〈〉Nt(s(2))\Sb
↑R

�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa), 1 ⇒ (〈〉Nt(s(2))\Sb)↑�Nt(s(n))

Nt(s(n)) ⇒ Nt(s(n))
�L

�Nt(s(n)) ⇒ Nt(s(n))
�R

�Nt(s(n)) ⇒ �Nt(s(n))

Nt(s(2)) ⇒ Nt(s(2))
〈〉R

[Nt(s(2))] ⇒ 〈〉Nt(s(2)) Sb ⇒ Sb
\L

[Nt(s(2))], 〈〉Nt(s(2))\Sb ⇒ Sb
�L

[Nt(s(2))], �(〈〉Nt(s(2))\Sb) ⇒ Sb
〈〉L

〈〉Nt(s(2)),�(〈〉Nt(s(2))\Sb) ⇒ Sb
\R

�(〈〉Nt(s(2))\Sb) ⇒ 〈〉Nt(s(2))\Sb
�R

�(〈〉Nt(s(2))\Sb) ⇒ �(〈〉Nt(s(2))\Sb)

Nt(s(n)) ⇒ Nt(s(n))
�L

�Nt(s(n)) ⇒ Nt(s(n))
∃R

�Nt(s(n)) ⇒ ∃aNa

Nt(s(2)) ⇒ Nt(s(2))
∃R

Nt(s(2)) ⇒ ∃aNa
〈〉R

[Nt(s(2))] ⇒ 〈〉∃aNa Sb ⇒ Sb
\L

[Nt(s(2))], 〈〉∃aNa\Sb ⇒ Sb
/L

[Nt(s(2))], (〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa ,�Nt(s(n)) ⇒ Sb
2L

[Nt(s(2))], �((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa) ,�Nt(s(n)) ⇒ Sb
〈〉L

〈〉Nt(s(2)),�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�Nt(s(n)) ⇒ Sb
\R

�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�Nt(s(n)) ⇒ 〈〉Nt(s(2))\Sb
�R

�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�Nt(s(n)) ⇒ �(〈〉Nt(s(2))\Sb)
?R

�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�Nt(s(n)) ⇒ ?�(〈〉Nt(s(2))\Sb)

Nt(s(2)) ⇒ Nt(s(2))
〈〉R

[Nt(s(2))] ⇒ 〈〉Nt(s(2)) Sb ⇒ Sb
\L

[Nt(s(2))], 〈〉Nt(s(2))\Sb ⇒ Sb
[]−1L

[Nt(s(2))], [ []−1(〈〉Nt(s(2))\Sb) ] ⇒ Sb
[]−1L

[Nt(s(2))], [[ []−1[]−1(〈〉Nt(s(2))\Sb) ]] ⇒ Sb
\L

[Nt(s(2))], [[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�Nt(s(n)), ?�(〈〉Nt(s(2))\Sb)\[]−1[]−1(〈〉Nt(s(2))\Sb) ]] ⇒ Sb
/L

[Nt(s(2))], [[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�Nt(s(n)), (?�(〈〉Nt(s(2))\Sb)\[]−1[]−1(〈〉Nt(s(2))\Sb))/�(〈〉Nt(s(2))\Sb) ,�(〈〉Nt(s(2))\Sb)]] ⇒ Sb
∀L

[Nt(s(2))], [[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�Nt(s(n)), ∀ f ((?�(〈〉Nt(s(2))\S f )\[]−1[]−1(〈〉Nt(s(2))\S f ))/�(〈〉Nt(s(2))\S f )) ,�(〈〉Nt(s(2))\Sb)]] ⇒ Sb
∀L

[Nt(s(2))], [[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�Nt(s(n)), ∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )) ,�(〈〉Nt(s(2))\Sb)]] ⇒ Sb
�L

[Nt(s(2))], [[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�Nt(s(n)), �∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )) ,�(〈〉Nt(s(2))\Sb)]] ⇒ Sb
|L

[Nt(s(2))], [[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�Nt(s(n)),�∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )), �(〈〉Nt(s(2))\Sb)|�Nt(s(n)) ]] ⇒ Sb
↓L

[Nt(s(2))], [[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�Nt(s(n)),�∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )),�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa), ((〈〉Nt(s(2))\Sb)↑�Nt(s(n)))↓(�(〈〉Nt(s(2))\Sb)|�Nt(s(n))) ]] ⇒ Sb
∀L

[Nt(s(2))], [[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�Nt(s(n)),�∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )),�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa), ∀a(((〈〉Na\Sb)↑�Nt(s(n)))↓(�(〈〉Na\Sb)|�Nt(s(n)))) ]] ⇒ Sb
∀L

[Nt(s(2))], [[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�Nt(s(n)),�∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )),�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa), ∀ f∀a(((〈〉Na\S f )↑�Nt(s(n)))↓(�(〈〉Na\S f )|�Nt(s(n)))) ]] ⇒ Sb
�L

[Nt(s(2))], [[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�Nt(s(n)),�∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )),�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa), �∀ f∀a(((〈〉Na\S f )↑�Nt(s(n)))↓(�(〈〉Na\S f )|�Nt(s(n)))) ]] ⇒ Sb
〈〉L

〈〉Nt(s(2)), [[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�Nt(s(n)),�∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )),�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�∀ f∀a(((〈〉Na\S f )↑�Nt(s(n)))↓(�(〈〉Na\S f )|�Nt(s(n))))]] ⇒ Sb
\R

[[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�Nt(s(n)),�∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )),�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�∀ f∀a(((〈〉Na\S f )↑�Nt(s(n)))↓(�(〈〉Na\S f )|�Nt(s(n))))]] ⇒ 〈〉Nt(s(2))\Sb

Nt(s(2)) ⇒ Nt(s(2))
〈〉R

[Nt(s(2))] ⇒ 〈〉Nt(s(2)) Si ⇒ Si
\L

[Nt(s(2))], 〈〉Nt(s(2))\Si ⇒ Si
/L

[Nt(s(2))], (〈〉Nt(s(2))\Si)/(〈〉Nt(s(2))\Sb) , [[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�Nt(s(n)),�∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )),�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�∀ f∀a(((〈〉Na\S f )↑�Nt(s(n)))↓(�(〈〉Na\S f )|�Nt(s(n))))]] ⇒ Si
∀L

[Nt(s(2))], ∀n((〈〉Nn\Si)/(〈〉Nn\Sb)) , [[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�Nt(s(n)),�∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )),�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�∀ f∀a(((〈〉Na\S f )↑�Nt(s(n)))↓(�(〈〉Na\S f )|�Nt(s(n))))]] ⇒ Si
uL

[Nt(s(2))], (PPto/∃aNa)u∀n((〈〉Nn\Si)/(〈〉Nn\Sb)) , [[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�Nt(s(n)),�∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )),�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�∀ f∀a(((〈〉Na\S f )↑�Nt(s(n)))↓(�(〈〉Na\S f )|�Nt(s(n))))]] ⇒ Si
�L

[Nt(s(2))], �((PPto/∃aNa)u∀n((〈〉Nn\Si)/(〈〉Nn\Sb))) , [[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�Nt(s(n)),�∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )),�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�∀ f∀a(((〈〉Na\S f )↑�Nt(s(n)))↓(�(〈〉Na\S f )|�Nt(s(n))))]] ⇒ Si
↑R

[Nt(s(2))],�((PPto/∃aNa)u∀n((〈〉Nn\Si)/(〈〉Nn\Sb))), [[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa), 1,�∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )),�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�∀ f∀a(((〈〉Na\S f )↑�Nt(s(n)))↓(�(〈〉Na\S f )|�Nt(s(n))))]] ⇒ Si↑�Nt(s(n)) Si ⇒ Si
↓L

[Nt(s(2))],�((PPto/∃aNa)u∀n((〈〉Nn\Si)/(〈〉Nn\Sb))), [[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa), (Si↑�Nt(s(n)))↓Si ,�∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )),�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�∀ f∀a(((〈〉Na\S f )↑�Nt(s(n)))↓(�(〈〉Na\S f )|�Nt(s(n))))]] ⇒ Si
∀L

[Nt(s(2))],�((PPto/∃aNa)u∀n((〈〉Nn\Si)/(〈〉Nn\Sb))), [[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa), ∀ f ((S f ↑�Nt(s(n)))↓S f ) ,�∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )),�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�∀ f∀a(((〈〉Na\S f )↑�Nt(s(n)))↓(�(〈〉Na\S f )|�Nt(s(n))))]] ⇒ Si
/L

[Nt(s(2))],�((PPto/∃aNa)u∀n((〈〉Nn\Si)/(〈〉Nn\Sb))), [[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa), ∀ f ((S f ↑�Nt(s(n)))↓S f )/CNs(n) ,�CNs(n),�∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )),�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�∀ f∀a(((〈〉Na\S f )↑�Nt(s(n)))↓(�(〈〉Na\S f )|�Nt(s(n))))]] ⇒ Si
∀L

[Nt(s(2))],�((PPto/∃aNa)u∀n((〈〉Nn\Si)/(〈〉Nn\Sb))), [[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa), ∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)) ,�CNs(n),�∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )),�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�∀ f∀a(((〈〉Na\S f )↑�Nt(s(n)))↓(�(〈〉Na\S f )|�Nt(s(n))))]] ⇒ Si
�L

[Nt(s(2))],�((PPto/∃aNa)u∀n((〈〉Nn\Si)/(〈〉Nn\Sb))), [[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa), �∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)) ,�CNs(n),�∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )),�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�∀ f∀a(((〈〉Na\S f )↑�Nt(s(n)))↓(�(〈〉Na\S f )|�Nt(s(n))))]] ⇒ Si
∃L

[∃gNt(s(g))],�((PPto/∃aNa)u∀n((〈〉Nn\Si)/(〈〉Nn\Sb))), [[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)),�CNs(n),�∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )),�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�∀ f∀a(((〈〉Na\S f )↑�Nt(s(n)))↓(�(〈〉Na\S f )|�Nt(s(n))))]] ⇒ Si
〈〉L

〈〉∃gNt(s(g)),�((PPto/∃aNa)u∀n((〈〉Nn\Si)/(〈〉Nn\Sb))), [[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)),�CNs(n),�∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )),�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�∀ f∀a(((〈〉Na\S f )↑�Nt(s(n)))↓(�(〈〉Na\S f )|�Nt(s(n))))]] ⇒ Si
\R

�((PPto/∃aNa)u∀n((〈〉Nn\Si)/(〈〉Nn\Sb))), [[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)),�CNs(n),�∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )),�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�∀ f∀a(((〈〉Na\S f )↑�Nt(s(n)))↓(�(〈〉Na\S f )|�Nt(s(n))))]] ⇒ 〈〉∃gNt(s(g))\Si
2R

�((PPto/∃aNa)u∀n((〈〉Nn\Si)/(〈〉Nn\Sb))), [[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)),�CNs(n),�∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )),�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�∀ f∀a(((〈〉Na\S f )↑�Nt(s(n)))↓(�(〈〉Na\S f )|�Nt(s(n))))]] ⇒ �(〈〉∃gNt(s(g))\Si)

Nt(s(m)) ⇒ Nt(s(m))
�L

�Nt(s(m)) ⇒ Nt(s(m))
∃R

�Nt(s(m)) ⇒ ∃gNt(s(g))
〈〉R

[�Nt(s(m))] ⇒ 〈〉∃gNt(s(g)) S f ⇒ S f
\L

[�Nt(s(m))], 〈〉∃gNt(s(g))\S f ⇒ S f
/L

[�Nt(s(m))], (〈〉∃gNt(s(g))\S f )/�(〈〉∃gNt(s(g))\Si) ,�((PPto/∃aNa)u∀n((〈〉Nn\Si)/(〈〉Nn\Sb))), [[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)),�CNs(n),�∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )),�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�∀ f∀a(((〈〉Na\S f )↑�Nt(s(n)))↓(�(〈〉Na\S f )|�Nt(s(n))))]] ⇒ S f
2L

[�Nt(s(m))], �((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/�(〈〉∃gNt(s(g))\Si)) ,�((PPto/∃aNa)u∀n((〈〉Nn\Si)/(〈〉Nn\Sb))), [[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)),�CNs(n),�∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )),�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�∀ f∀a(((〈〉Na\S f )↑�Nt(s(n)))↓(�(〈〉Na\S f )|�Nt(s(n))))]] ⇒ S f

18



((ˇtries ˆ∃F[(ˇfish F) ∧ [((ˇcatch F) j) ∧ ((ˇeat F) j)]]) j)
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CNs(n) ⇒ CNs(n)
2L

�CNs(n) ⇒ CNs(n)

Nt(s(n)) ⇒ Nt(s(n))
�L

�Nt(s(n)) ⇒ Nt(s(n))
∃R

�Nt(s(n)) ⇒ ∃aNa

Nt(s(2)) ⇒ Nt(s(2))
∃R

Nt(s(2)) ⇒ ∃aNa
〈〉R

[Nt(s(2))] ⇒ 〈〉∃aNa Sb ⇒ Sb
\L

[Nt(s(2))], 〈〉∃aNa\Sb ⇒ Sb
/L

[Nt(s(2))], (〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa ,�Nt(s(n)) ⇒ Sb
2L

[Nt(s(2))], �((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa) ,�Nt(s(n)) ⇒ Sb
〈〉L

〈〉Nt(s(2)),�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�Nt(s(n)) ⇒ Sb
\R

�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�Nt(s(n)) ⇒ 〈〉Nt(s(2))\Sb
↑R

�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa), 1 ⇒ (〈〉Nt(s(2))\Sb)↑�Nt(s(n))

Nt(s(n)) ⇒ Nt(s(n))
�L

�Nt(s(n)) ⇒ Nt(s(n))
�R

�Nt(s(n)) ⇒ �Nt(s(n))

Nt(s(2)) ⇒ Nt(s(2))
〈〉R

[Nt(s(2))] ⇒ 〈〉Nt(s(2)) Sb ⇒ Sb
\L

[Nt(s(2))], 〈〉Nt(s(2))\Sb ⇒ Sb
�L

[Nt(s(2))], �(〈〉Nt(s(2))\Sb) ⇒ Sb
〈〉L

〈〉Nt(s(2)),�(〈〉Nt(s(2))\Sb) ⇒ Sb
\R

�(〈〉Nt(s(2))\Sb) ⇒ 〈〉Nt(s(2))\Sb
�R

�(〈〉Nt(s(2))\Sb) ⇒ �(〈〉Nt(s(2))\Sb)

Nt(s(n)) ⇒ Nt(s(n))
�L

�Nt(s(n)) ⇒ Nt(s(n))
∃R

�Nt(s(n)) ⇒ ∃aNa

Nt(s(2)) ⇒ Nt(s(2))
∃R

Nt(s(2)) ⇒ ∃aNa
〈〉R

[Nt(s(2))] ⇒ 〈〉∃aNa Sb ⇒ Sb
\L

[Nt(s(2))], 〈〉∃aNa\Sb ⇒ Sb
/L

[Nt(s(2))], (〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa ,�Nt(s(n)) ⇒ Sb
2L

[Nt(s(2))], �((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa) ,�Nt(s(n)) ⇒ Sb
〈〉L

〈〉Nt(s(2)),�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�Nt(s(n)) ⇒ Sb
\R

�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�Nt(s(n)) ⇒ 〈〉Nt(s(2))\Sb
�R

�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�Nt(s(n)) ⇒ �(〈〉Nt(s(2))\Sb)
?R

�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�Nt(s(n)) ⇒ ?�(〈〉Nt(s(2))\Sb)

Nt(s(2)) ⇒ Nt(s(2))
〈〉R

[Nt(s(2))] ⇒ 〈〉Nt(s(2)) Sb ⇒ Sb
\L

[Nt(s(2))], 〈〉Nt(s(2))\Sb ⇒ Sb
[]−1L

[Nt(s(2))], [ []−1(〈〉Nt(s(2))\Sb) ] ⇒ Sb
[]−1L

[Nt(s(2))], [[ []−1[]−1(〈〉Nt(s(2))\Sb) ]] ⇒ Sb
\L

[Nt(s(2))], [[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�Nt(s(n)), ?�(〈〉Nt(s(2))\Sb)\[]−1[]−1(〈〉Nt(s(2))\Sb) ]] ⇒ Sb
/L

[Nt(s(2))], [[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�Nt(s(n)), (?�(〈〉Nt(s(2))\Sb)\[]−1[]−1(〈〉Nt(s(2))\Sb))/�(〈〉Nt(s(2))\Sb) ,�(〈〉Nt(s(2))\Sb)]] ⇒ Sb
∀L

[Nt(s(2))], [[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�Nt(s(n)), ∀ f ((?�(〈〉Nt(s(2))\S f )\[]−1[]−1(〈〉Nt(s(2))\S f ))/�(〈〉Nt(s(2))\S f )) ,�(〈〉Nt(s(2))\Sb)]] ⇒ Sb
∀L

[Nt(s(2))], [[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�Nt(s(n)), ∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )) ,�(〈〉Nt(s(2))\Sb)]] ⇒ Sb
�L

[Nt(s(2))], [[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�Nt(s(n)), �∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )) ,�(〈〉Nt(s(2))\Sb)]] ⇒ Sb
|L

[Nt(s(2))], [[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�Nt(s(n)),�∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )), �(〈〉Nt(s(2))\Sb)|�Nt(s(n)) ]] ⇒ Sb
↓L

[Nt(s(2))], [[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�Nt(s(n)),�∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )),�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa), ((〈〉Nt(s(2))\Sb)↑�Nt(s(n)))↓(�(〈〉Nt(s(2))\Sb)|�Nt(s(n))) ]] ⇒ Sb
∀L

[Nt(s(2))], [[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�Nt(s(n)),�∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )),�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa), ∀a(((〈〉Na\Sb)↑�Nt(s(n)))↓(�(〈〉Na\Sb)|�Nt(s(n)))) ]] ⇒ Sb
∀L

[Nt(s(2))], [[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�Nt(s(n)),�∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )),�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa), ∀ f∀a(((〈〉Na\S f )↑�Nt(s(n)))↓(�(〈〉Na\S f )|�Nt(s(n)))) ]] ⇒ Sb
�L

[Nt(s(2))], [[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�Nt(s(n)),�∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )),�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa), �∀ f∀a(((〈〉Na\S f )↑�Nt(s(n)))↓(�(〈〉Na\S f )|�Nt(s(n)))) ]] ⇒ Sb
↑R

[Nt(s(2))], [[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa), 1,�∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )),�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�∀ f∀a(((〈〉Na\S f )↑�Nt(s(n)))↓(�(〈〉Na\S f )|�Nt(s(n))))]] ⇒ Sb↑�Nt(s(n)) Sb ⇒ Sb
↓L

[Nt(s(2))], [[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa), (Sb↑�Nt(s(n)))↓Sb ,�∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )),�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�∀ f∀a(((〈〉Na\S f )↑�Nt(s(n)))↓(�(〈〉Na\S f )|�Nt(s(n))))]] ⇒ Sb
∀L

[Nt(s(2))], [[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa), ∀ f ((S f ↑�Nt(s(n)))↓S f ) ,�∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )),�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�∀ f∀a(((〈〉Na\S f )↑�Nt(s(n)))↓(�(〈〉Na\S f )|�Nt(s(n))))]] ⇒ Sb
/L

[Nt(s(2))], [[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa), ∀ f ((S f ↑�Nt(s(n)))↓S f )/CNs(n) ,�CNs(n),�∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )),�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�∀ f∀a(((〈〉Na\S f )↑�Nt(s(n)))↓(�(〈〉Na\S f )|�Nt(s(n))))]] ⇒ Sb
∀L

[Nt(s(2))], [[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa), ∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)) ,�CNs(n),�∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )),�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�∀ f∀a(((〈〉Na\S f )↑�Nt(s(n)))↓(�(〈〉Na\S f )|�Nt(s(n))))]] ⇒ Sb
�L

[Nt(s(2))], [[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa), �∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)) ,�CNs(n),�∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )),�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�∀ f∀a(((〈〉Na\S f )↑�Nt(s(n)))↓(�(〈〉Na\S f )|�Nt(s(n))))]] ⇒ Sb
〈〉L

〈〉Nt(s(2)), [[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)),�CNs(n),�∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )),�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�∀ f∀a(((〈〉Na\S f )↑�Nt(s(n)))↓(�(〈〉Na\S f )|�Nt(s(n))))]] ⇒ Sb
\R

[[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)),�CNs(n),�∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )),�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�∀ f∀a(((〈〉Na\S f )↑�Nt(s(n)))↓(�(〈〉Na\S f )|�Nt(s(n))))]] ⇒ 〈〉Nt(s(2))\Sb

Nt(s(2)) ⇒ Nt(s(2))
〈〉R

[Nt(s(2))] ⇒ 〈〉Nt(s(2)) Si ⇒ Si
\L

[Nt(s(2))], 〈〉Nt(s(2))\Si ⇒ Si
/L

[Nt(s(2))], (〈〉Nt(s(2))\Si)/(〈〉Nt(s(2))\Sb) , [[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)),�CNs(n),�∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )),�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�∀ f∀a(((〈〉Na\S f )↑�Nt(s(n)))↓(�(〈〉Na\S f )|�Nt(s(n))))]] ⇒ Si
∀L

[Nt(s(2))], ∀n((〈〉Nn\Si)/(〈〉Nn\Sb)) , [[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)),�CNs(n),�∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )),�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�∀ f∀a(((〈〉Na\S f )↑�Nt(s(n)))↓(�(〈〉Na\S f )|�Nt(s(n))))]] ⇒ Si
uL

[Nt(s(2))], (PPto/∃aNa)u∀n((〈〉Nn\Si)/(〈〉Nn\Sb)) , [[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)),�CNs(n),�∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )),�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�∀ f∀a(((〈〉Na\S f )↑�Nt(s(n)))↓(�(〈〉Na\S f )|�Nt(s(n))))]] ⇒ Si
�L

[Nt(s(2))], �((PPto/∃aNa)u∀n((〈〉Nn\Si)/(〈〉Nn\Sb))) , [[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)),�CNs(n),�∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )),�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�∀ f∀a(((〈〉Na\S f )↑�Nt(s(n)))↓(�(〈〉Na\S f )|�Nt(s(n))))]] ⇒ Si
∃L

[∃gNt(s(g))],�((PPto/∃aNa)u∀n((〈〉Nn\Si)/(〈〉Nn\Sb))), [[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)),�CNs(n),�∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )),�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�∀ f∀a(((〈〉Na\S f )↑�Nt(s(n)))↓(�(〈〉Na\S f )|�Nt(s(n))))]] ⇒ Si
〈〉L

〈〉∃gNt(s(g)),�((PPto/∃aNa)u∀n((〈〉Nn\Si)/(〈〉Nn\Sb))), [[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)),�CNs(n),�∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )),�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�∀ f∀a(((〈〉Na\S f )↑�Nt(s(n)))↓(�(〈〉Na\S f )|�Nt(s(n))))]] ⇒ Si
\R

�((PPto/∃aNa)u∀n((〈〉Nn\Si)/(〈〉Nn\Sb))), [[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)),�CNs(n),�∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )),�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�∀ f∀a(((〈〉Na\S f )↑�Nt(s(n)))↓(�(〈〉Na\S f )|�Nt(s(n))))]] ⇒ 〈〉∃gNt(s(g))\Si
2R

�((PPto/∃aNa)u∀n((〈〉Nn\Si)/(〈〉Nn\Sb))), [[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)),�CNs(n),�∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )),�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�∀ f∀a(((〈〉Na\S f )↑�Nt(s(n)))↓(�(〈〉Na\S f )|�Nt(s(n))))]] ⇒ �(〈〉∃gNt(s(g))\Si)

Nt(s(m)) ⇒ Nt(s(m))
�L

�Nt(s(m)) ⇒ Nt(s(m))
∃R

�Nt(s(m)) ⇒ ∃gNt(s(g))
〈〉R

[�Nt(s(m))] ⇒ 〈〉∃gNt(s(g)) S f ⇒ S f
\L

[�Nt(s(m))], 〈〉∃gNt(s(g))\S f ⇒ S f
/L

[�Nt(s(m))], (〈〉∃gNt(s(g))\S f )/�(〈〉∃gNt(s(g))\Si) ,�((PPto/∃aNa)u∀n((〈〉Nn\Si)/(〈〉Nn\Sb))), [[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)),�CNs(n),�∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )),�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�∀ f∀a(((〈〉Na\S f )↑�Nt(s(n)))↓(�(〈〉Na\S f )|�Nt(s(n))))]] ⇒ S f
2L

[�Nt(s(m))], �((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/�(〈〉∃gNt(s(g))\Si)) ,�((PPto/∃aNa)u∀n((〈〉Nn\Si)/(〈〉Nn\Sb))), [[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)),�CNs(n),�∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )),�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa),�∀ f∀a(((〈〉Na\S f )↑�Nt(s(n)))↓(�(〈〉Na\S f )|�Nt(s(n))))]] ⇒ S f
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((ˇtries ˆ∃H[(ˇfish H) ∧ [((ˇcatch H) j) ∧ ((ˇeat H) j)]]) j)

[�Nt(s(m)) : j],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/�(〈〉∃gNt(s(g))\Si)) : ˆλAλB((ˇtries ˆ(ˇA B)) B),�((PPto/∃aNa)u∀n((〈〉Nn\Si)/(〈〉Nn\Sb))) :
λCC, [[�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa) : ˆλDλE((ˇcatch D) E),�∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)) : λFλG∃H[(F H)∧(G H)],�CNs(n) :
fish,�∀a∀ f ((?�(〈〉Na\S f )\[]−1[]−1(〈〉Na\S f ))/�(〈〉Na\S f )) : (Φn+ (s 0) and),�((〈〉∃aNa\Sb)/∃aNa) : ˆλIλJ((ˇeat I) J),�[]−1

∀ f ((�S f |�Nt(s(n)))/(〈〉Nt(s(n))\S f )) :
λKK]] ⇒ S f

(dwp((7-98))) [john]+finds+a+unicorn : S f

[�Nt(s(m)) : j],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/∃aNa) : ˆλAλB(Pres ((ˇfind A) B)),�∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)) : λCλD∃E[(C E)∧
(D E)],�CNs(n) : unicorn ⇒ S f

CNs(n) ⇒ CNs(n)
2L

�CNs(n) ⇒ CNs(n)

Nt(s(n)) ⇒ Nt(s(n))
�L

�Nt(s(n)) ⇒ Nt(s(n))
∃R

�Nt(s(n)) ⇒ ∃aNa

Nt(s(m)) ⇒ Nt(s(m))
�L

�Nt(s(m)) ⇒ Nt(s(m))
∃R

�Nt(s(m)) ⇒ ∃gNt(s(g))
〈〉R

[�Nt(s(m))] ⇒ 〈〉∃gNt(s(g)) S f ⇒ S f
\L

[�Nt(s(m))], 〈〉∃gNt(s(g))\S f ⇒ S f
/L

[�Nt(s(m))], (〈〉∃gNt(s(g))\S f )/∃aNa ,�Nt(s(n)) ⇒ S f
2L

[�Nt(s(m))], �((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/∃aNa) ,�Nt(s(n)) ⇒ S f
↑R

[�Nt(s(m))],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/∃aNa), 1 ⇒ S f ↑�Nt(s(n)) S f ⇒ S f
↓L

[�Nt(s(m))],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/∃aNa), (S f ↑�Nt(s(n)))↓S f ⇒ S f
∀L

[�Nt(s(m))],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/∃aNa), ∀ f ((S f ↑�Nt(s(n)))↓S f ) ⇒ S f
/L

[�Nt(s(m))],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/∃aNa), ∀ f ((S f ↑�Nt(s(n)))↓S f )/CNs(n) ,�CNs(n) ⇒ S f
∀L

[�Nt(s(m))],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/∃aNa), ∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)) ,�CNs(n) ⇒ S f
�L

[�Nt(s(m))],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/∃aNa), �∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)) ,�CNs(n) ⇒ S f

∃C[(ˇunicorn C) ∧ (Pres ((ˇfind C) j))]

(dwp((7-105))) [every+man+such+that+[he]+loves+a+woman]+loses+her : S f

[�∀g(∀ f ((S f ↑Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)) : λAλB∀C[(A C)→ (B C)],�CNs(m) : man,�∀n((CNn\CNn)/(S f |�Nt(n))) : λDλEλF[(E F)∧
(D F)], [�[]−1

∀g((�Sg|�Nt(s(m)))/(〈〉Nt(s(m))\Sg)) : λGG],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/∃aNa) : ˆλHλI(Pres ((ˇlove H) I)),�∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)) :
λJλK∃L[(J L)∧(K L)],�CNs(f ) : woman],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/∃aNa) : ˆλMλN(Pres ((ˇlose M) N)),�∀g∀a(((〈〉Na\Sg)↑�Nt(s( f )))↓(�(〈〉Na\Sg)|�Nt(s( f )))) :
λOO ⇒ S f
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CNs(f ) ⇒ CNs(f )
2L

�CNs(f ) ⇒ CNs(f )

Nt(s( f )) ⇒ Nt(s( f ))
�L

�Nt(s( f )) ⇒ Nt(s( f ))
∃R

�Nt(s( f )) ⇒ ∃aNa

Nt(s(m)) ⇒ Nt(s(m))
∃R

Nt(s(m)) ⇒ ∃gNt(s(g))
〈〉R

[Nt(s(m))] ⇒ 〈〉∃gNt(s(g)) S f ⇒ S f
\L

[Nt(s(m))], 〈〉∃gNt(s(g))\S f ⇒ S f
/L

[Nt(s(m))], (〈〉∃gNt(s(g))\S f )/∃aNa ,�Nt(s( f )) ⇒ S f
2L

[Nt(s(m))], �((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/∃aNa) ,�Nt(s( f )) ⇒ S f
〈〉L

〈〉Nt(s(m)),�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/∃aNa),�Nt(s( f )) ⇒ S f
\R

�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/∃aNa),�Nt(s( f )) ⇒ 〈〉Nt(s(m))\S f
↑R

�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/∃aNa), 1 ⇒ (〈〉Nt(s(m))\S f )↑�Nt(s( f ))

Nt(s( f )) ⇒ Nt(s( f ))
�L

�Nt(s( f )) ⇒ Nt(s( f ))
�R

�Nt(s( f )) ⇒ �Nt(s( f ))

Nt(s( f )) ⇒ Nt(s( f ))
�L

�Nt(s( f )) ⇒ Nt(s( f ))
∃R

�Nt(s( f )) ⇒ ∃aNa

Nt(s(m)) ⇒ Nt(s(m))
∃R

Nt(s(m)) ⇒ ∃gNt(s(g))
〈〉R

[Nt(s(m))] ⇒ 〈〉∃gNt(s(g)) S f ⇒ S f
\L

[Nt(s(m))], 〈〉∃gNt(s(g))\S f ⇒ S f
/L

[Nt(s(m))], (〈〉∃gNt(s(g))\S f )/∃aNa ,�Nt(s( f )) ⇒ S f
2L

[Nt(s(m))], �((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/∃aNa) ,�Nt(s( f )) ⇒ S f
〈〉L

〈〉Nt(s(m)),�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/∃aNa),�Nt(s( f )) ⇒ S f
\R

�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/∃aNa),�Nt(s( f )) ⇒ 〈〉Nt(s(m))\S f

S f ⇒ S f
�L

�S f ⇒ S f
|R

�S f |�Nt(s(m)) ⇒ �S f |�Nt(s(m))
/L

(�S f |�Nt(s(m)))/(〈〉Nt(s(m))\S f ) ,�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/∃aNa),�Nt(s( f )) ⇒ S f |�Nt(s(m))
∀L

∀g((�Sg|�Nt(s(m)))/(〈〉Nt(s(m))\Sg)) ,�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/∃aNa),�Nt(s( f )) ⇒ S f |�Nt(s(m))
[]−1L

[ []−1
∀g((�Sg|�Nt(s(m)))/(〈〉Nt(s(m))\Sg)) ],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/∃aNa),�Nt(s( f )) ⇒ S f |�Nt(s(m))

�L
[ �[]−1

∀g((�Sg|�Nt(s(m)))/(〈〉Nt(s(m))\Sg)) ],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/∃aNa),�Nt(s( f )) ⇒ S f |�Nt(s(m))

CNs(m) ⇒ CNs(m)
2L

�CNs(m) ⇒ CNs(m) CNs(m) ⇒ CNs(m)
\L

�CNs(m), CNs(m)\CNs(m) ⇒ CNs(m)
/L

�CNs(m), (CNs(m)\CNs(m))/(S f |�Nt(s(m))) , [�[]−1
∀g((�Sg|�Nt(s(m)))/(〈〉Nt(s(m))\Sg))],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/∃aNa),�Nt(s( f )) ⇒ CNs(m)

∀L
�CNs(m), ∀n((CNn\CNn)/(S f |�Nt(n))) , [�[]−1

∀g((�Sg|�Nt(s(m)))/(〈〉Nt(s(m))\Sg))],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/∃aNa),�Nt(s( f )) ⇒ CNs(m)
�L

�CNs(m), �∀n((CNn\CNn)/(S f |�Nt(n))) , [�[]−1
∀g((�Sg|�Nt(s(m)))/(〈〉Nt(s(m))\Sg))],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/∃aNa),�Nt(s( f )) ⇒ CNs(m)

Nt(s(m)) ⇒ Nt(s(m))
〈〉R

[Nt(s(m))] ⇒ 〈〉Nt(s(m)) S f ⇒ S f
\L

[Nt(s(m))], 〈〉Nt(s(m))\S f ⇒ S f
�L

[Nt(s(m))], �(〈〉Nt(s(m))\S f ) ⇒ S f
↑R

[1],�(〈〉Nt(s(m))\S f ) ⇒ S f ↑Nt(s(m)) S f ⇒ S f
↓L

[ (S f ↑Nt(s(m)))↓S f ],�(〈〉Nt(s(m))\S f ) ⇒ S f
∀L

[ ∀ f ((S f ↑Nt(s(m)))↓S f ) ],�(〈〉Nt(s(m))\S f ) ⇒ S f
/L

[ ∀ f ((S f ↑Nt(s(m)))↓S f )/CNs(m) ,�CNs(m),�∀n((CNn\CNn)/(S f |�Nt(n))), [�[]−1
∀g((�Sg|�Nt(s(m)))/(〈〉Nt(s(m))\Sg))],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/∃aNa),�Nt(s( f ))],�(〈〉Nt(s(m))\S f ) ⇒ S f

∀L
[ ∀g(∀ f ((S f ↑Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)) ,�CNs(m),�∀n((CNn\CNn)/(S f |�Nt(n))), [�[]−1

∀g((�Sg|�Nt(s(m)))/(〈〉Nt(s(m))\Sg))],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/∃aNa),�Nt(s( f ))],�(〈〉Nt(s(m))\S f ) ⇒ S f
�L

[ �∀g(∀ f ((S f ↑Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)) ,�CNs(m),�∀n((CNn\CNn)/(S f |�Nt(n))), [�[]−1
∀g((�Sg|�Nt(s(m)))/(〈〉Nt(s(m))\Sg))],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/∃aNa),�Nt(s( f ))],�(〈〉Nt(s(m))\S f ) ⇒ S f

|L
[�∀g(∀ f ((S f ↑Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)),�CNs(m),�∀n((CNn\CNn)/(S f |�Nt(n))), [�[]−1

∀g((�Sg|�Nt(s(m)))/(〈〉Nt(s(m))\Sg))],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/∃aNa),�Nt(s( f ))], �(〈〉Nt(s(m))\S f )|�Nt(s( f )) ⇒ S f
↓L

[�∀g(∀ f ((S f ↑Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)),�CNs(m),�∀n((CNn\CNn)/(S f |�Nt(n))), [�[]−1
∀g((�Sg|�Nt(s(m)))/(〈〉Nt(s(m))\Sg))],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/∃aNa),�Nt(s( f ))],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/∃aNa), ((〈〉Nt(s(m))\S f )↑�Nt(s( f )))↓(�(〈〉Nt(s(m))\S f )|�Nt(s( f ))) ⇒ S f

∀L
[�∀g(∀ f ((S f ↑Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)),�CNs(m),�∀n((CNn\CNn)/(S f |�Nt(n))), [�[]−1

∀g((�Sg|�Nt(s(m)))/(〈〉Nt(s(m))\Sg))],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/∃aNa),�Nt(s( f ))],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/∃aNa), ∀a(((〈〉Na\S f )↑�Nt(s( f )))↓(�(〈〉Na\S f )|�Nt(s( f )))) ⇒ S f
∀L

[�∀g(∀ f ((S f ↑Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)),�CNs(m),�∀n((CNn\CNn)/(S f |�Nt(n))), [�[]−1
∀g((�Sg|�Nt(s(m)))/(〈〉Nt(s(m))\Sg))],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/∃aNa),�Nt(s( f ))],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/∃aNa), ∀g∀a(((〈〉Na\Sg)↑�Nt(s( f )))↓(�(〈〉Na\Sg)|�Nt(s( f )))) ⇒ S f

�L
[�∀g(∀ f ((S f ↑Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)),�CNs(m),�∀n((CNn\CNn)/(S f |�Nt(n))), [�[]−1

∀g((�Sg|�Nt(s(m)))/(〈〉Nt(s(m))\Sg))],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/∃aNa),�Nt(s( f ))],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/∃aNa), �∀g∀a(((〈〉Na\Sg)↑�Nt(s( f )))↓(�(〈〉Na\Sg)|�Nt(s( f )))) ⇒ S f
↑R

[�∀g(∀ f ((S f ↑Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)),�CNs(m),�∀n((CNn\CNn)/(S f |�Nt(n))), [�[]−1
∀g((�Sg|�Nt(s(m)))/(〈〉Nt(s(m))\Sg))],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/∃aNa), 1],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/∃aNa),�∀g∀a(((〈〉Na\Sg)↑�Nt(s( f )))↓(�(〈〉Na\Sg)|�Nt(s( f )))) ⇒ S f ↑�Nt(s( f )) S f ⇒ S f

↓L
[�∀g(∀ f ((S f ↑Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)),�CNs(m),�∀n((CNn\CNn)/(S f |�Nt(n))), [�[]−1

∀g((�Sg|�Nt(s(m)))/(〈〉Nt(s(m))\Sg))],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/∃aNa), (S f ↑�Nt(s( f )))↓S f ],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/∃aNa),�∀g∀a(((〈〉Na\Sg)↑�Nt(s( f )))↓(�(〈〉Na\Sg)|�Nt(s( f )))) ⇒ S f
∀L

[�∀g(∀ f ((S f ↑Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)),�CNs(m),�∀n((CNn\CNn)/(S f |�Nt(n))), [�[]−1
∀g((�Sg|�Nt(s(m)))/(〈〉Nt(s(m))\Sg))],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/∃aNa), ∀ f ((S f ↑�Nt(s( f )))↓S f ) ],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/∃aNa),�∀g∀a(((〈〉Na\Sg)↑�Nt(s( f )))↓(�(〈〉Na\Sg)|�Nt(s( f )))) ⇒ S f

/L
[�∀g(∀ f ((S f ↑Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)),�CNs(m),�∀n((CNn\CNn)/(S f |�Nt(n))), [�[]−1

∀g((�Sg|�Nt(s(m)))/(〈〉Nt(s(m))\Sg))],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/∃aNa), ∀ f ((S f ↑�Nt(s( f )))↓S f )/CNs(f ) ,�CNs(f )],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/∃aNa),�∀g∀a(((〈〉Na\Sg)↑�Nt(s( f )))↓(�(〈〉Na\Sg)|�Nt(s( f )))) ⇒ S f
∀L

[�∀g(∀ f ((S f ↑Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)),�CNs(m),�∀n((CNn\CNn)/(S f |�Nt(n))), [�[]−1
∀g((�Sg|�Nt(s(m)))/(〈〉Nt(s(m))\Sg))],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/∃aNa), ∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)) ,�CNs(f )],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/∃aNa),�∀g∀a(((〈〉Na\Sg)↑�Nt(s( f )))↓(�(〈〉Na\Sg)|�Nt(s( f )))) ⇒ S f

�L
[�∀g(∀ f ((S f ↑Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)),�CNs(m),�∀n((CNn\CNn)/(S f |�Nt(n))), [�[]−1

∀g((�Sg|�Nt(s(m)))/(〈〉Nt(s(m))\Sg))],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/∃aNa), �∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)) ,�CNs(f )],�((〈〉∃gNt(s(g))\S f )/∃aNa),�∀g∀a(((〈〉Na\Sg)↑�Nt(s( f )))↓(�(〈〉Na\Sg)|�Nt(s( f )))) ⇒ S f

∃C[(ˇwoman C) ∧ ∀G[[(ˇman G) ∧ (Pres ((ˇlove C) G))]→ (Pres ((ˇlose C) G))]]

(dwp((7-110))) [john]+walks+in+a+park : S f

[�Nt(s(m)) : j],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) : ˆλA(Pres (ˇwalk A)),�(∀a∀ f ((〈〉Na\S f )\(〈〉Na\S f ))/∃aNa) : ˆλBλCλD((ˇin B) (C D)),�∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)) :
λEλF∃G[(E G) ∧ (F G)],�CNs(n) : park ⇒ S f
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CNs(n) ⇒ CNs(n)
2L

�CNs(n) ⇒ CNs(n)

Nt(s(n)) ⇒ Nt(s(n))
�L

�Nt(s(n)) ⇒ Nt(s(n))
∃R

�Nt(s(n)) ⇒ ∃aNa

Nt(s(m)) ⇒ Nt(s(m))
∃R

Nt(s(m)) ⇒ ∃gNt(s(g))
〈〉R

[Nt(s(m))] ⇒ 〈〉∃gNt(s(g)) S f ⇒ S f
\L

[Nt(s(m))], 〈〉∃gNt(s(g))\S f ⇒ S f
2L

[Nt(s(m))], �(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
〈〉L

〈〉Nt(s(m)),�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ S f
\R

�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ) ⇒ 〈〉Nt(s(m))\S f

Nt(s(m)) ⇒ Nt(s(m))
�L

�Nt(s(m)) ⇒ Nt(s(m))
〈〉R

[�Nt(s(m))] ⇒ 〈〉Nt(s(m)) S f ⇒ S f
\L

[�Nt(s(m))], 〈〉Nt(s(m))\S f ⇒ S f
\L

[�Nt(s(m))],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ), (〈〉Nt(s(m))\S f )\(〈〉Nt(s(m))\S f ) ⇒ S f
∀L

[�Nt(s(m))],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ), ∀ f ((〈〉Nt(s(m))\S f )\(〈〉Nt(s(m))\S f )) ⇒ S f
∀L

[�Nt(s(m))],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ), ∀a∀ f ((〈〉Na\S f )\(〈〉Na\S f )) ⇒ S f
/L

[�Nt(s(m))],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ), ∀a∀ f ((〈〉Na\S f )\(〈〉Na\S f ))/∃aNa ,�Nt(s(n)) ⇒ S f
2L

[�Nt(s(m))],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ), �(∀a∀ f ((〈〉Na\S f )\(〈〉Na\S f ))/∃aNa) ,�Nt(s(n)) ⇒ S f
↑R

[�Nt(s(m))],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ),�(∀a∀ f ((〈〉Na\S f )\(〈〉Na\S f ))/∃aNa), 1 ⇒ S f ↑�Nt(s(n)) S f ⇒ S f
↓L

[�Nt(s(m))],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ),�(∀a∀ f ((〈〉Na\S f )\(〈〉Na\S f ))/∃aNa), (S f ↑�Nt(s(n)))↓S f ⇒ S f
∀L

[�Nt(s(m))],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ),�(∀a∀ f ((〈〉Na\S f )\(〈〉Na\S f ))/∃aNa), ∀ f ((S f ↑�Nt(s(n)))↓S f ) ⇒ S f
/L

[�Nt(s(m))],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ),�(∀a∀ f ((〈〉Na\S f )\(〈〉Na\S f ))/∃aNa), ∀ f ((S f ↑�Nt(s(n)))↓S f )/CNs(n) ,�CNs(n) ⇒ S f
∀L

[�Nt(s(m))],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ),�(∀a∀ f ((〈〉Na\S f )\(〈〉Na\S f ))/∃aNa), ∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)) ,�CNs(n) ⇒ S f
�L

[�Nt(s(m))],�(〈〉∃gNt(s(g))\S f ),�(∀a∀ f ((〈〉Na\S f )\(〈〉Na\S f ))/∃aNa), �∀g(∀ f ((S f ↑�Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)) ,�CNs(n) ⇒ S f

∃C[(ˇpark C) ∧ ((ˇin C) (Pres (ˇwalk j)))]

(dwp((7-116, 118))) [every+man]+doesnt+walk : S f

[�∀g(∀ f ((S f ↑Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)) : λAλB∀C[(A C) → (B C)],�CNs(m) : man],�∀g∀a((Sg↑((〈〉Na\S f )/(〈〉Na\Sb)))↓Sg) :
λD¬(D λEλF(E F)),�(〈〉∃aNa\Sb) : ˆλG(ˇwalk G) ⇒ S f
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CNs(m) ⇒ CNs(m)
2L

�CNs(m) ⇒ CNs(m)

Nt(s(m)) ⇒ Nt(s(m))
∃R

Nt(s(m)) ⇒ ∃aNa
〈〉R

[Nt(s(m))] ⇒ 〈〉∃aNa Sb ⇒ Sb
\L

[Nt(s(m))], 〈〉∃aNa\Sb ⇒ Sb
2L

[Nt(s(m))], �(〈〉∃aNa\Sb) ⇒ Sb
〈〉L

〈〉Nt(s(m)),�(〈〉∃aNa\Sb) ⇒ Sb
\R

�(〈〉∃aNa\Sb) ⇒ 〈〉Nt(s(m))\Sb

Nt(s(m)) ⇒ Nt(s(m))
〈〉R

[Nt(s(m))] ⇒ 〈〉Nt(s(m)) S f ⇒ S f
\L

[Nt(s(m))], 〈〉Nt(s(m))\S f ⇒ S f
/L

[Nt(s(m))], (〈〉Nt(s(m))\S f )/(〈〉Nt(s(m))\Sb) ,�(〈〉∃aNa\Sb) ⇒ S f
↑R

[Nt(s(m))], 1,�(〈〉∃aNa\Sb) ⇒ S f ↑((〈〉Nt(s(m))\S f )/(〈〉Nt(s(m))\Sb)) S f ⇒ S f
↓L

[Nt(s(m))], (S f ↑((〈〉Nt(s(m))\S f )/(〈〉Nt(s(m))\Sb)))↓S f ,�(〈〉∃aNa\Sb) ⇒ S f
∀L

[Nt(s(m))], ∀a((S f ↑((〈〉Na\S f )/(〈〉Na\Sb)))↓S f ) ,�(〈〉∃aNa\Sb) ⇒ S f
∀L

[Nt(s(m))], ∀g∀a((Sg↑((〈〉Na\S f )/(〈〉Na\Sb)))↓Sg) ,�(〈〉∃aNa\Sb) ⇒ S f
�L

[Nt(s(m))], �∀g∀a((Sg↑((〈〉Na\S f )/(〈〉Na\Sb)))↓Sg) ,�(〈〉∃aNa\Sb) ⇒ S f
↑R

[1],�∀g∀a((Sg↑((〈〉Na\S f )/(〈〉Na\Sb)))↓Sg),�(〈〉∃aNa\Sb) ⇒ S f ↑Nt(s(m)) S f ⇒ S f
↓L

[ (S f ↑Nt(s(m)))↓S f ],�∀g∀a((Sg↑((〈〉Na\S f )/(〈〉Na\Sb)))↓Sg),�(〈〉∃aNa\Sb) ⇒ S f
∀L

[ ∀ f ((S f ↑Nt(s(m)))↓S f ) ],�∀g∀a((Sg↑((〈〉Na\S f )/(〈〉Na\Sb)))↓Sg),�(〈〉∃aNa\Sb) ⇒ S f
/L

[ ∀ f ((S f ↑Nt(s(m)))↓S f )/CNs(m) ,�CNs(m)],�∀g∀a((Sg↑((〈〉Na\S f )/(〈〉Na\Sb)))↓Sg),�(〈〉∃aNa\Sb) ⇒ S f
∀L

[ ∀g(∀ f ((S f ↑Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)) ,�CNs(m)],�∀g∀a((Sg↑((〈〉Na\S f )/(〈〉Na\Sb)))↓Sg),�(〈〉∃aNa\Sb) ⇒ S f
�L

[ �∀g(∀ f ((S f ↑Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)) ,�CNs(m)],�∀g∀a((Sg↑((〈〉Na\S f )/(〈〉Na\Sb)))↓Sg),�(〈〉∃aNa\Sb) ⇒ S f

∀C[(ˇman C)→ ¬(ˇwalk C)]
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CNs(m) ⇒ CNs(m)
2L

�CNs(m) ⇒ CNs(m)

Nt(s(m)) ⇒ Nt(s(m))
∃R

Nt(s(m)) ⇒ ∃aNa
〈〉R

[Nt(s(m))] ⇒ 〈〉∃aNa Sb ⇒ Sb
\L

[Nt(s(m))], 〈〉∃aNa\Sb ⇒ Sb
2L

[Nt(s(m))], �(〈〉∃aNa\Sb) ⇒ Sb
〈〉L

〈〉Nt(s(m)),�(〈〉∃aNa\Sb) ⇒ Sb
\R

�(〈〉∃aNa\Sb) ⇒ 〈〉Nt(s(m))\Sb

Nt(s(m)) ⇒ Nt(s(m))
〈〉R

[Nt(s(m))] ⇒ 〈〉Nt(s(m)) S f ⇒ S f
\L

[Nt(s(m))], 〈〉Nt(s(m))\S f ⇒ S f
/L

[Nt(s(m))], (〈〉Nt(s(m))\S f )/(〈〉Nt(s(m))\Sb) ,�(〈〉∃aNa\Sb) ⇒ S f
↑R

[1], (〈〉Nt(s(m))\S f )/(〈〉Nt(s(m))\Sb),�(〈〉∃aNa\Sb) ⇒ S f ↑Nt(s(m)) S f ⇒ S f
↓L

[ (S f ↑Nt(s(m)))↓S f ], (〈〉Nt(s(m))\S f )/(〈〉Nt(s(m))\Sb),�(〈〉∃aNa\Sb) ⇒ S f
∀L

[ ∀ f ((S f ↑Nt(s(m)))↓S f ) ], (〈〉Nt(s(m))\S f )/(〈〉Nt(s(m))\Sb),�(〈〉∃aNa\Sb) ⇒ S f
/L

[ ∀ f ((S f ↑Nt(s(m)))↓S f )/CNs(m) ,�CNs(m)], (〈〉Nt(s(m))\S f )/(〈〉Nt(s(m))\Sb),�(〈〉∃aNa\Sb) ⇒ S f
∀L

[ ∀g(∀ f ((S f ↑Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)) ,�CNs(m)], (〈〉Nt(s(m))\S f )/(〈〉Nt(s(m))\Sb),�(〈〉∃aNa\Sb) ⇒ S f
�L

[ �∀g(∀ f ((S f ↑Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)) ,�CNs(m)], (〈〉Nt(s(m))\S f )/(〈〉Nt(s(m))\Sb),�(〈〉∃aNa\Sb) ⇒ S f
↑R

[�∀g(∀ f ((S f ↑Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)),�CNs(m)], 1,�(〈〉∃aNa\Sb) ⇒ S f ↑((〈〉Nt(s(m))\S f )/(〈〉Nt(s(m))\Sb)) S f ⇒ S f
↓L

[�∀g(∀ f ((S f ↑Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)),�CNs(m)], (S f ↑((〈〉Nt(s(m))\S f )/(〈〉Nt(s(m))\Sb)))↓S f ,�(〈〉∃aNa\Sb) ⇒ S f
∀L

[�∀g(∀ f ((S f ↑Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)),�CNs(m)], ∀a((S f ↑((〈〉Na\S f )/(〈〉Na\Sb)))↓S f ) ,�(〈〉∃aNa\Sb) ⇒ S f
∀L

[�∀g(∀ f ((S f ↑Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)),�CNs(m)], ∀g∀a((Sg↑((〈〉Na\S f )/(〈〉Na\Sb)))↓Sg) ,�(〈〉∃aNa\Sb) ⇒ S f
�L

[�∀g(∀ f ((S f ↑Nt(s(g)))↓S f )/CNs(g)),�CNs(m)], �∀g∀a((Sg↑((〈〉Na\S f )/(〈〉Na\Sb)))↓Sg) ,�(〈〉∃aNa\Sb) ⇒ S f

¬∀G[(ˇman G)→ (ˇwalk G)]
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